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Marinus Ghetaldus . 

ONSTANSin Remplicam 
noftram, & continuus Sandlita- 
tis tuae fauor,ac fingularis in me 
gratia? tua? nunquamintermo- 
riturum bencficium , animum 
erexit;vt paruo huicoperi gran- 
de patrocinium ,& obfcuro Audori claritu- 
dinem,ex maieftatetua,conciliare auderem. 
Qii in & libellus ipie audet , nec exiguitate fua 
territus veretur tantae maieftati fifti, frctus 
peruetufto,acceIebri nomine ApoIIonij Per- 

a X ga:i 




ga;i cognomento magni Geometra?, queifi rc- 
diuiuumexhibet: Ht vaticinatur fibi Sandi- 
tatem tuam ex eo nonnihil velut in tranfitu 
dchbaturamj cum totius regendas Ecclefi^e 
graui ponderedefcfTusadaHqnam intftiani- 
mi rclaxationcm etiam hocftudiorum genus 
in?fccretum tuum admiferis . lampridem ani- 
mi voto Sandlitatis tuae Beatiflima veftigia 
exofculatus (iim,non modo dignitatem tuam 
in te; fed te in dignitate tua veneratus. Nunc 
mea; deuotionis donarium hoc, (iipplex lafii- 
gio tuo deftinaui j digniori monumento, fi 
1 Uppetet , adoraturus , 

Ragufa: Kal. Aug. Anno tui Poniificatus nono. 



AD LECTOREM* 





EPTENNTVM iamfcrmccfl:, Amr- 
cc Lc6lor,cx quo Apollonium Pcrgxura 
e tcncbrarum orCo erutum,luci &: Mun- 
do rcdiuiuum cx partc rcft:itui,cxpar-, 
icinquam, quia,cun>duo fucrint Libri 
ab co dc Inclinationibus confcripti , 
quinquc Problcmatavniucrlaliacontincntcs,primus tan- 
tum.cuiquatuorprioraincranr, a mctunc cditus fuitXc- 
(:undo,qui qnmtum complcdtcbatur, obcas, quas infiiic 
illmsopufculi attuli,rationcs ,in opporcunam magisoc- 
gafioncm dilato . Excidcrat mihi lanc,faccor, ab co tem- 
porcomnis dc quinti Problcmatis iolutionc mcmoria, 
dum mc ipfum priuatis publicisquc ncgorijs difficultcr 
cxfoluo,. Vcrum mcnfibus prxtcricis, dum cocpta com- 
mcntariareuoluo &rcuifo,vcnit ia nianum prmialiuius 
Pioblematis olim ordita dclincatio . Pcrcyhrillico ani- 
mum pubiica fidcs , ftatimquc pollicitis efTc fiandu m me- 
cum iplc dccxcui,pudorc motus fimul ac pictatc : ill^ , nc 
fortc quifpiam excufarioncs priorishbclU , non cxiieceC' 
fitarcproucniire, fcd quod operi imparcflcminferpreta- 
rctur: hac,ae viru m tam cxccllcnccm in ipib quafi vitarli- 

niinc 



« 



minc riiic vita rclinqucrctn. Quamuis autcm in lioc Pr o- 
blcmacc plurcsfmtcafus,plurcfq; in coiu dctcrminatio- 
nibus & conftrudionibus difficultatcs occu rrant, ad quas 
iolledas,dftcrminationcfq-, &conftru6Honcsordinanda$ 
& dcmonftradas, prxtcr uidicium &fcicntiam,fummum 
otium dcfidcrarctur, quo mcncquaquam fiui,ijs,qui mc 
mcxqi vita: conditioncm noucrunt,cxploratum cft.Tan- 
tum tamcnapud mcpudoris & pictatisftimuli valucrut, 
vtrcfolutionis grcftibus infiftcnscx ifto mcLabyriniho 
paucorum dicrum fpatio facilc cxpcdicrim 

Erralfunda regens tenui 'vejiigid filo . 
lam pcrfcdla & cxfcripta omnia crant, Typographfquc 
opciam folam cxpcdbabant . Cum cccc vir nobilis &di- 
fcrtus Gcorgius Strachanus Scotus , fufccpca in Oricntcm 
pcrcgrinationCjRagufam diucrtit, &pra:tcraliahumani- 
tatis officia libcllum mihi cxhibuic, qucm ab Audloro 
Alexandro Andcrfono,conciue & amicofuochariffimo, 
ad mc miflum lcgcndum commcndauit . Lcgi libcntcr & 
rclcgi, non tradcntis&mittcntis folum, fcd ctiamargu-^ 
mcnti caufa mihi admodum gratum. Ex quo quidcm m- 
tegro feliciffimum Andcrloni ingenium,&inartc Analy* 
ticafolertiam & fubtilitarcmpcrfpcxi,&laudo . Moucrat 
quidem animumjfatcor,dum lub citulo ljbri,&in prarfa- 
tioncad Lc<5torcm profitcturpcrfici,pcrracioncm iuipri-. 
mi Lcmmatis, Acquacioncm ad tertium rationis gradum 
afccndcntcm,inquadatamagnicudo homogcncx ignot^tf 
fubaltcro cocfficicntc notocompararur: •cum tamcn nul- 
lam babcrc viam fatcrctur , qua Acquationcm fimpliccm 
cius gTadusabfolucrct,pra:tcrduarum mcdiaruminucn- 
tionem . Vcrum Lcmmatc attcntiuspcrpenlo, in morcm 
pr.Tftigij lufiffc virum dodum animaducrci , &pro folido 



nobis planum pcrafccnfum fiipporuifrc. Qualufusfpc- 
cicclcgantiusvfu&fuic.dumpro deccrrainationc Problc- 
matis in cafibus omnibus difficilionbus, Acquationis fux 
dctcrminatkoncm poJfl fuam anaflyfini fublbtuit, vcar- 
duam inucntioncm maximx & minimac inrcrccptarum 
cuitarctj quamuisfinc ipfa inucntionc Problcma dctcr- 
minari non pofllt. Quxfanc&aliavtcrud-tioni&famac 
virinihiidctrahunt> ita cum dcxtcntatc &c ingcnij acu- 
jninc pracdicum indicantrqucm cgo amo & niaximi facio. 

Cactcrum, Amicc Lcdbor, fimcisvotis& tuofortaffc 
dcfidcrio tardiusfatisfeci, id rc roi;atum maximc vclim, 
vtarqiiiboniquc conialas, &confidercs,quam multafint 
& vat ia, qua: hu mano rum co nfihi > rum, a<iitj umquc cucn- 
cus impcdirc, &:animos ctiam conftanccsalioflc<^crc & 
obUquarc poffiint . Valc*. 
" Ragufe,KaLA«g AunaMDCXlII. 



Ad Virum Clariflimtim 

MARINVM GHETALDVM 

PAT. RAGVSINVM 
ob Apollonium Rcdiuiuum 

• > 

Epigramma. im 

OVI vitam mi/erodat, ^itadi^nus Ulnor^J '•■'^* 
Hac iex , h^c 'veterum confuetudo *vetus : ' ' 

§lu^que Dtro illujlri vitam Jeruarit , honore ^ 

lliuflrim terris 'viuere di^nus erit , / * 
Tuiliuflri fmui, miferoy vitamtiuedeiiftt " '^**" ''' ' 

Per£aoyatqu^ decus , doEle Ghetaide,feni : 
Vita igitur dtgnus vei l^e/ioris , fHrGeometrit 
T^omine tu Magm dtgnusyvt tiie fuit . 




Georgius Strachanus 
Mermenfs Scotus Kagufa 
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Lemma L 

INT dujc rcd:3e linca? AB CD, quarum 
A B fccccur bifariam in E,&:apund:/s A E B 
ducancur trcs parallcliE AC EF BD fc- 
cantcs rc(Stam CD in pundifcC F D. Dico 
squalcs clfe CF FD. 

Sicnim AB CD rintparallcl«,paral- 
Iclogramma crunt AF FB, ac proindc A 17 "R 

AE cquaiis crit C F,&: E B cquaJis FD, V 'X V ^i' 

.xquaiia * cnim funt paraJicJogrammo- \ \ \ 
rumlatcracx aducrJb, lcdponuniur £e- ^ F J) 
qualcs A E E B, crgo 9- 
qualcscrut &: CF f D. 

Si vcro non fint pa- 
rallclx AB CD, con- A v 
ucnicntintcr Tc, conuc- 
niantinG, crgofimiiia 
erunt triangula G A C 
GEF, ob paraiiclas c- 
nim EF AC angulus 
GACcqualiscftanguIo « 
GEF,&:anguJusGCA, ^ J( 

A a:qua- — \ . < t. 

p i> Jb i; 
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t ' APOLLOi^n R.EDIVIYI 

«qualis angulo G F E» 
quarc vt AG ad G E, 
itacrit CG ad GF, fic 
cxiftentc pun(fta E in- A 
tcrpun<fla AG, critdi- 5 
uidcndo, &: conucrteU' 
do,cxiftcntc vcro G in- 
tcr AE^ crit compo- 
ncndo,&: conucrtcndo^ 
atcxiftctc A intcr E Gy 
crit conuertcndo , &C ^ 
pct conuerfionem ra- v— 7^ 
tionis , vt GE adEA,. 
ita GF ad FC^ 

Etquoniam proptcrparalFcras DB EF angnUis GDE arqualis 
cft anguio GFE» Scangulus GBD angulo GEF,. fimiliacrunc 
trianguU GDB GFE , vt igitur BG ad GE, ita crit DG ad 
GF, ^cxiftcntc G intcr EB, critcomponendo, cxiftcntc vcro E 
intcr GB, crit diuidcndo, atcxiftentc B intcr EG,. crit conucr- 
tcndo.&pcr conucrfionem rationis.&rurfus conuerrendo , vt B E 
ad GE, ita. DF ad G F, fcd vt GE ad EA , ira cft GF ad 
IC, vtdemonftrauimus, crgocx a:quali crit vt B E ad E A, ita 
DF ad FC, fed BE^EquaUscft EA, crgo &: DF ajq^ualiS cric 
EC q^aodctat oftcndcndum ► 

Lenima IL 

SI in diamccro circuli,cnam produc^la , (umantur Juo» 
puncSta accntro jequcdiftancia, & ab ijs ducantur ad 
rc(flamlineam in circulum cadenccm dux rcdlar pcrpcn- 
dicularcs. Scgmenca cadcncisintcrcircumfcrcnciam r &C 
pcrpcndicularesinceriedU xq,ualia crunt . 

Sumantur in diamctro circuti DF, duo pun£la C G i ccntra 
quod fit V xquc diftantia, &ab ijs adrcdtam E H cadcntcm in cir- 
culumducanturdujipcrpcndicularcs CB GR^ ipfaduc EH. fccct 
cii'ailuminpund:s EH. Dica EB HR» ajqualcscflTc. Ducaturcnim 
V IC pcrpcndicularis ad EH, crunt igitur trcs paralfclar BC K V 
g^^^ GR, atqucluntxqualcs^ G V VC, crgo * a:qualcs crunt, &C K 

^^*„ Klj,fed* xquilcsquoqac funt K H K E, crgopcr a:qualium xqua.- 
•* Lba:»fubiut.Uoiicin,vcladditioacni,crunta;qualcs &: EB H RL. 

^ " Scd 
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Scdrcaa EH tangat circulumin K- DicOxqualcscffcKB,KR 





lungaturcnimK V.capcrpcndicularis^^.crit ipfl EK, vndctrcspa- ''.rmy 
ralJc/x crunt G R V K CB, atquc funt xquales GV VC, crgo 
a^qualcs * crunt & KB K R, quarcconftat p ropofitum . iMma» 

t 

Lemma III. 

DAto quadrato, aliud quadratum i n data rationcin- 
ucnirc. 
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Sit da- 
tum qua- 
-dratu cu- 
ius latus 
AK, &: 
data ratio 
AG ad 
AC.Opor X 

tet inucnirc aliud quadratum , vt quacfratum AK ad qiiadratum 
inucntumhabeat rationem vt AG aJ A C. Ponantac indiredum 
AG AC,6^ ejcpuncto A ducatur AK itavtcuni ACLonftituat 
an|uJum quemcumque,&:iungatur GK, eique parallela ducatur 
CY occurrcns K \ product.cia Y, in rcda atitem KY dclcri- 
baturrcniicircuJus YIK, &:ex A ipft KY ducitur pcrpendicularis 
AI vlque adcircimiferentiani , fipunclum A fit in diamctroKY , 
fi vcro fit cxtra diametrum , ducatur AJ contingcns lcmicirtu- 
lum in I. (Vtt)niam igitur parallclx funt G K CY, crunt anguli 
A G K A C Y xquaLes , Sc xquales quoquc anguli A K G A Y C ^ 
vndefi nilia triangula AGK ACY. vt igitur A G ad AC ita 
crit AK ad AY, Scdvt AK ad AY ita cftquadratum A K ad 
quadratum AI, funtcnim trcs proportionalcs AK AI AY, &: 
«Tw.j.Pr. cll vtprima*ad tcrtiam. ita quadratumprima: ad quadratum lc- 
-o^tu cundx, crgoyt AG ad AC ita crit quadratum AK ad q^ua* 
dratum Al. faclumcft igitur quod oportcbat- 

Lemma lY^ ' 

SIHT duofciiiicircuri A BC DEF in dirc^aum Sa- I 
fcshabcntcs AC DF, quifcinuiceiTifcccnc, ctiain' 
ficomplcanturin M, &iungacur AM, ducacur autcmi 
AK contingcns fcmicirculum DE F in K fi pundum: 
A fitextrabafimfcmicirculi DF, fivciofic in ipfa bafc 
ducatur AK pcrpcndicularis ipfi DF fccans fcmicir* 
culum D E F in K, &r cxiftcncc V centro circdi 
DEF, fiac VG scqualis V C. Dico vt A G ad AC 
iucircq^uadracum AK adquidratum AM,. 

Concdaturcnini MC, &: rcmicirculus DEF vcI circuliis com- 
flctusrccct ASi ctiam produdanv in H, &: concclatiic quoquc 

GH, 





GH, &: dacatur VZ perpeniicularis aj M H. Acqualcs^igitut i.r*»-/?: 
crant MZ "ZH, &: ipld VZ parallcla crit ipfi M C, quia & 
MC pcrpendiculariseftad M H, rcauscftcuim angulus A MC 
in remicircuio} Quarc ob casparallelas &: anguli ACM A VZ 
aiquaies crunt} Et proptcrea Iimilia triangula AMC AZV. vt 
igitur AV ad AC itacrit, AZ ad A M. Etcxiftcntc pundo V 
intcr AC, critconucrtendo &: diuidendo,cxiftente vero A intcr 
CV, crir conucrtcndo & componcndo , at cxiftentc C intcr 
AV, crit per conucrfioncm rationis &: conucrtcndo vt VC hoc 
cft VG ad AV ita ZM, fcu ZH adAZ, &c rurfus exiftcntc 
V inter A G, crit componendo, exiftentc vero A inter VG, erir 
diuidendo , at cxiftentc G intcr AV, crit conuertcndo &: pcc 
conuerfioncm rationis &: rurfus conucrtcndo vc AG ad AV ita. 
AH ad AZ, &: pcrmutando vt AG ad AH ita crit A V ad 
AZ. Duoigitur triangula AHG AZV circa xqualcs angulos 
quifuntad A proportionalia habcnt latcra , crgo * funt xqmm- f^StMtt^ 
gula.quareangulus AHG a:qualis eftangulo AZV, &:angulus 
AGH xqualisangulo AVZ, fedangulis AZV AVZ «qualcs 
funtanguli AMC, ACM vtriquc vtcrquc proptcrparallelas Z V 
MCergoanguh AHG AGH xquales lunt anuulis AMG 
ACM, acproindefimiliatriangula AHG AMC. Vtigitur AG ad 
AC ira erit A H ad A M. Scd vt A H ad A M ita ♦ ell: rcaangu- 
lumHAM adquadratum A M, candem enim h.ibenr altimdincm "^' 
AMjcrgovt AG ad A C, ita crir redangulum H AM, hoc * cft ,c(y,<r 
«Luadratum AH ad quadratuni A M, quod cul oftuidcndum .. urt^ . 
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Lemma 

Slnt duofcmicirculi ABC DEF indirc£himbafcsha: 
bcntcs,& rcOa A K contingcns fcmicirculum DEF 
inKfccctaltcrum ABC in T,& cx ccntrocirculiDEF, 
quodfit V ponatur VG acqualis VC, &pcr A ducatur 
vtcunqucrc6lalinca AE BH fccans circumfcrcntiasA^F 
,TC in pundlis E B, Circumfcrcntiam vcro KD in 
H&iungantur GH GA: KD> quibus parallcl^agantur 
^ CS CY YXfecantcs BA TA FA ctiam continua- 
imj: tasin pundis SYX,& fiat*vt AG ad ACItaquadra- 
tum AK ad quadratum Al. Dito vt AG ad AC, ita 
cfle FC ad CX, &ita EB ad BS, &itaquoquc A: T ad 
iTY, adquc vnumquodqucrcdlanguiorum YAA^ EAS 
FAX quadrato AI arqualcelTc. 

Quoniam cnim xqualcs funt V G V C, &: xqualcs qiioquc VD 
VF, erunt perxqualiumarqualibusadditioncm, vcl fubdudioncm 
acqualcs & DG FC. &: quoniam proptcr parallclas KD XY 
aEqualcsfuntanguli G DK CXY, &:proptcrparalIclas GK CY 
«qualcsanguli DGK XCY fimiliacrunttriangula D G K XCY, 
vtigitur G K adGD, itacrit CY ad CX, & pcrmutandovt G K 
ad CY,ita GD, hoccft FCad CX. 

Acquequonia parallclc funt GK CY critanguius AGK ncqua« 
lisangulo ACY, &:ang'ulus AKG arqualis angulo AYC, vn- 
A dcfimilia* crunt trianguU AGK ACY &c proptcr fimilitudi- 
ncmerit,vt AG ad GK, iia A C ad CY, &c pcrmutandovt AG 
P *ad AC, ita GK ad CY,fcdvt GK ad CY oftcnfa eft FC ad 
CX,ergovt AG ad AC.itacrit F C ad CX. quodcftoprimum. 

Dcindciungatur BC, &:ci parallelaagatur GR, arqualisigitur 
crit angulus ARG angulo ABC , &: idco rcdus , quia & ipfc 
Lm.M. ABC inlemicirculorctluscft, vndc HR*E B aiqualcserunt. 

Etquoniam parallcj?funt GH CS, critangulus GHR arqua- 
lisangulo CSB, cft autcm &: angulus HRG squalis angulo 
SBC, rcdus ncmpc redto , crgo fimilia crunt triangula HR G 
SBC, quircvr GH ad HR, iiacrit CS ad SB, &:pcrmutando 
VI GH ad CS,ita HR,hoccft EB ad BS. 

Similitcr 
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SimiHrerquoniamparallclacfiint GH CSanguU AGH ACS, 

naaicsquoqucanguli AHG ASC.^&ideofi- 
It'!» ^r-^ wrieitur AG «'^-^iii — - 




' A P O L L O f 
F!lHr4 LtmnxtttsV.ctBdCi,. 




Y JCI X A 
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Lemma Vi ' 

«IIIREplVIVI 
tid^ium f,xt»mt0 ftftimm f*g\mm\ 
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LIBER SECVNDVS. 7 

Similiterquoniamparallclacfunt GH CSanguU AGH ACS, 
cruntxqualcs, &:xquaIcsquoqucanguli AHG AS C, "&:idco fi- 
milia * trianguJa AGH ACS, vt igitur AG ad GH, ita crit C 
AC ad CS, &:permutando. vt AG ad AC. ita GH ad CS, fcd 
vtGH ad CS, itacft EB ad BS, vrdemonftiauimus: Ergo vt AQ 
ad AC, itacrit EB ad BS, quodcllorecundum, 

lam conedlatut TC, &:ci parallela agatur GL, crgo angulus 
KLG arqualis crit angulo ATC, fedrc£luscft ATC infcmicir- 
culo, crgo &: K L G rc^tis erjt , &: idco xqualcs * L K K T . 

Etquoniam finiilialuntiriangula KLG Y T C,funtenim cqua- 
IcsanguhGKL CY T obparallclas GK CY , &: a:qualcs anguli 
KLG YTC, quiarcai, Erit vt GK adKL.ita CY ad YT, 
&: pcrmutando. vt GK ad CY,ita KL hoccft KT ad T Y,fcd &: 
A G ad AC eft vt GK ad CY, vt dcmonftrauimus ad fignum B, 
Ergo vt AG ad AC, itacrit KT ad TY, atqucid cftoterrium. 

Etquoniamfimiliafunttriangula AGK ACY, vtadfignum A 
dcmonftrauimus , crit AG ad AK, vt AC ad AY, &: pcrmu- 
tando AG ad AC crit vt AK ad AY , fcd vt AK ad AY, ita 
•cftquadratum AK ad rcdlangulum Y AK, funt cnim ciufdem /.j**/;: 
altitudmis AK, crgovt AG ad AC ita critquadratum AK ad 
rcftangulum YAK, ledvt AG ad AC, ita ponitur quadratum 
AK ad quadratum AI, crgo redangulum YAK quadrato AI 
«qualc crit, quod cftoquartum . 

Acquxquoniam fimilia funt triangula AGH ACS, vt ad fi- 
gnum C demonftrauimus.critvt AG ad AH, ita AC, ad AS, 
&:pcrmutando,vc AG ad A C, ita AH ad AS, fed vt AH ad 
AS, ita * cft rc£langulum EAH ad rcitangulum EAS candcni 
enim EA altitudinemhabent, vtigitur AG ad AC, ita erit rc- 
ftangulum E AH hoccft *quadratum AK ad rc(ftangulum EAS, ,r.r<r: 
fcd ve A G ad A C , ita poniiur quadratum A K ad quadratum A I, /y.* ' 
crgo rcdangulum EAS xquale crit quadrato AI , quod cfto 
quintum- 

Poftrcmoquoniamparallclrt funt KD XY cruntanguli ADK 
AXYarqualcs, &:. arqualcs anguIiAKD A YX , & jdco fimihi 
tnangula ADK AX Y, vtigitur AD ad AK.itacrit AXad AY, 
^'d vt AD ad AK, itacft* quoquc AK ad AF, rcaanguluenim irstxtl 
F AD a:quarur*quadrato AK , ergo vtAX ad AY ,ita crit AK se. T,r. 
ad AF: Vnde rcclangulum FaX fubextrcmis *a:qualc critrcdaii- /y . 
gulo YAK fub mcdijs.fed rectangulum YAK xqualceft quadraro *f^**ffi 
Al, vtquartoloco demonftrauimus : Ergo &:re6tangulum FAX 
cidem quadrato AI arqualc crit, qucdpoftrcmo lococratdciiion- 
ftrandum * 1. 
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COROLLARIVM. 



c 



Onftatigiturrcdangula YAK EAS FAX xqualia 
efrcjCtenim vnumquodque corum ollenfumcft 
qualequadrato AI. 

In femicircults feintiicem fecamihus facile reUam Al in-- 
ucniemus , f enim a funEio A ad punEium feEltonis , quod fit 
M ducatur reEla linea AM, eique fonatur tequalis Al » ea 
'um.^. ^rit de qua qu^ritur , eft enim * it AG ad AC ita quadra^ 
tum AK ad quadratum AM, 

Similiter in femicirculis feinuicem tan^entilus facili^ 
nte tnucniemus reElam A /, ea enim aqualis efl rcEl^ AC, nam 
5/. r#r- cumreElangulum GAC ^quale ^ ft quadrato AK,proportio^ 
W.stxti. nales* erunt AG AK AC. Vtigitur ^ AG ad AC, prima 
TJ.'s,x!'i 'videltcet adtertiamjtaerit quadratum fecund^c AK ad qua^ 
dratum A C terti^. 
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Lemma VI. 

Int duo fcmicirculi ABC DEF in dircaiimi bafcs 

' habentes, & re6ta AK pcrpendicularis ad AC fe- 

cetfemicircLilum DEF in K, & per A ducatiirvtciuiquc 

redla li nca A B E fecans circumfcrctias ABC KF in pun- 

^lis B E, &:complcaturcirculus DEFH, quemEA con- 

tinuatafecetin H, & cx eius ccntro, quod fit V ponatur 

VG a:qualis VC,&: conedlatur GH G K KD. quibuspa- 

rallcl^agantur CS CY YX fecantcs EA A FA ctiam 

iim.s. produdasin pundis SYX, &fiat * vt AG ad AC ita 

quadratum Ak adquadratum AL Dico vt AG ad AC 

itacflc FC ad CX, &:ira EB ad BS, &ita quoque AK 

ad 
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ad AY. Etinfupcrvnuraquodque rcdlangulorum YAK 
EAS FAXquadrato AI apqualccflc. 

Qupniamcnimarqualcsfunt VG VC, &: a;qualcsquoquc VD 
VF, crunt arqualcs & DG FC. Et quoniam arqualcs funt anguli 
YCX KGDob parallclas YC KG, &: asquales quoqucanguli 
YXC KDG obparallclas YX KD, fimilia eruntiriangula KGD 
YCX. Vtigitur KG ad GD itacrit YC ad CX, &: pcrmutando 
vtKGad YC, itaGDhoccft FC adCX. 

Similitcr quoniam proptcr parallclas YC K G , Kquaics funt an- . 
guli AGK AC Y, &:a;qualcs AKG AYC fimiha crunt trian^ula ^ 
* AGK ACY;quarcvt AG ad G K, itacrit AC ad CY, &:pcr- 
mutando vt A G ad A C, ita G K ad C Y, fed vt G K ad C Y, ita eft 
FCad CX, vtdcmonftrauimus, crgo vt AG ad AC, itaetit FG 
ad C X, quod cft primum . 

lam concdatur BC, cui parallcla agatur G R. Angulusigitur 
ARG aiqualiscritangulo ABC, fcdrcftuseft ABCin femicircu- 
lo, crgo&: ARG reduscrit. Quarcarqualcs^crunt HR EB. Ltm.». 

Etquoniam parallcla; funt GHCS, &: parallela: RG BC crit 
angulus GHR arqualis angulo CSB, &:angulusHRG arqualis 
angulo SBC, vndcfimiliacrunttriangula HRG SBC, &: proptcr 
fmiilitudjncmcrit, vt GH ad HR, ita CS ad SB, &C pcrmutando 
vt GHad CSita HR, hoceft EB ad BS. 

Similitcr quoniamparallcix funt GH CS anguli AGH ACS, 
eruntaiqualcs, &:a:qualesquoqucanguIi AHG ASC, ac proindc 
fimilia^iriangula AGH AC S, crgo\t AG ad GH, ita crit AC B 
ad C S, &: pcrmutando vt A G ad A C, ita G H ad C S , fed vt G H 
ad CS ita nunc oftenfaeft EB ad BS, vt igitur AG ad AC, ita 
erit EB ad BS, quodCTt lecundum. 

Etquoniamad fignum A demonftrauimus fimilia cflc triangula 
AG K ACY, eritvt AG ad AK,ita AC ad AY, &: pcrmutando, 
vt A G ad AC, ita crit AK ad A Y, atqueidcft tcrtium. 

Deindequoniam quadratum AK , &: rcdanffulum YAK can- 
demhabcnt altitudincm AK, cntvf^ AK ad AY, ita quadraium '• 
AK adrcdangulum YAK fcd AK ad AYcftvtAG ad AC,vt 
tcrtioIocodcmonftrauimus,crgo vt AG ad ACita critquadratum 
AK ad rcdlangulum YAK, fedvt AG ad AC, itaponitur quadra- 
tum AK ad quadradum Al, ergo rcdangulum YAK quadrato 
AI a:qualccrit, quod eftquartum . 

Eademrationc Quoniamrcftangula EAH EAScandcm habcnt 
altitudincm EA critvt ♦ AH ad A S, ita rcdangulum EAH adrc-/. 
dangulum EAS, fcd AH ad AS cftvt AG ad AC propter trian- 
gulorum AQH ACS fnnilitudinem quam ad fignum B dcmon- 
iUauimus: Ergovt AG ad AC itacrit rc^angulum EAH, hoc 

B eft 
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ft r<r. #cft quadratum AK adrcdangiilum EAS, fcdidcmquadratum 
'^' AK ponitur rehabcread qiudcatum Al, vt AG ad AC, crgo rc- 
dangiilum EAS a:qualccritqu.idrato AI, quodcftquijitum^ 

Portrcmo, quoniam parallcla- lunt K D V X , crit angulus A D K 
icqualisangaia AXV >&:anguliis AKD angulo AV X, &:ideofi- 
milia triangula ADK AX V.Vtigitur A D ad AK, itacnt AX ad 
trsexii AV, lcdvt AD adAK ita *e(lquoque AK ad A F, red.iiigulum 
Sf.Ttr^ cnim D AF*xqualecftquadratoAK, crgovt AX ad AY, itacrit 
. AK ad AF, quarc rcclangulum F A X fub cxtrcmis * a:quale erit 
n.stxu. jec^angulo YAK lub meiiijs , lcd rcdangulum YAK ortcnrum cft 
quartoloco.rqualcquadrato AI, crgo , &: rcclanguhim FAXci- 
dcmquadrato Al aqualecrit, quodlcxto & vUiaKjlocoerat dc- 
monllrandum. l i > . \b^..»/- 
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Anifeftuincfl:ii^icurrc(5lancrula Y A,K EASFAX: 
xqualia cfIb,oItcnfum cnim cll vnumquQdqae co- 
rumaxjuari quadrato AL ' 

In femicirculis feinuicem fecamihus reEla, A I itqualif eji 
rcB^e /im <€ ^*4r a pun^o A ad fmnt}um fettionis qtioi (it Ai 
ducitur^ demonjlratum ' e^l enim vt AG ad AC tta ejfc ^«4- 
dratum AK ad quadratum A M. 

In femtcircults vero pmuicem tangentthus reEfs A l 
Its eH reci^ A C, nam cum ftnt tres reEh-t Itne^ proportionaier 
ccrt.tr AG AK AC efivtAG *ad AC prims videiicetad terttam^ 
' itaquadratttm AK /ecund^ ad quadratum AC tertt<e . Ita^ 
que in femtcirculis feinuicem fcantthus, aut tangemthus fa^ 
ci/tme tnuenietur reEla A l ► 

Lemma V I L 

"PNIflercntia maxrm.T & minimre quatuor magnicudi- 
num maior cft quam rcliq[uarum diftcrcntia . 

Sint 
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Sint quatuor magnitudincs AB CD CE AF fitquc 
maxima AB, minima AF, diffcrcntia igiturmaximx 6£ 
minima:crit FB, di/Fcrcntia vero rcliquarum CD CE 
crit ED. Dicoipfam FB maiorcmcncquam ED. Quo- 
niamcnim AB maior cft quam C D, AF vcroiiimor 
quam C£, critrcliqua FB maiorquam EDrcJiqua.d 
maiorrcnim AB ablaracft mmor quantitasquamami- 
nore CD.Quarcconftatpropofitum, 

Lemma VI 11. 



1 1 

C 



l 



1 X 

B D 



1 quatuor magnitndinum proporrionalium 



^ rrcmarumautmcdiarum fucritmaxima.Alteramini 
macrit . 



Smt quatuor magnitudmcs proportionales AB 
CD, firquc A ad B, vt C ad D, &: fitvna extrcma- 
rum, vtpote A, omnium maxima . Dico altcramcx- 
^trcmam D mmimam cflc. Qupniam cnim maxima 
ponitur A prima ,ca cft maior quam C tcrtia, crgo 
&lecunda B maiorcftquam D quarra. Et quoniam 
cft u A ad B ita C ad D. A vcro maior quam B. 

crit&: CmaiorquamD.SicigituripIa Dominumcft 
mjnima. 

Scdfitmaxima vna mediarum, nempc B. Dicoaltc- 
ram mcdiam C mmimamcflc. Qiipniam cnim vt A ad 
B, minor ncmpc ad maiorcm , ita cft C ad D crit &C 
C minor quam D. Et quoniam cft vt A ad B ita C 
ad D, critconucrtcndovtB ad A ira D ad C, cft au- 
Tcm Bmaior quam D,cum firomnium mnxima.cr- 
go& A quam C maiorcrir. Minima cft iciiur om- 
«ium C.Quarcconftatpropofitum. 



Lemma IX. 



L i 
A li C » 



d.,s.Altcracxtrcn,arumu,a.in« crit. Alteraminima. 

Sint quatuor magnmulincs rroFortionales A C C D.&f.t vt 

B 2 Aad 
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A ad Bita C ad D, fit aiitcmcompofita cxcxtrc- 
mis AD maior quam compoiita cx mcclijs BC. 
Dicoalrcram ipfarum AD maximamcflrc,aitcram 
minimam. Sicnim ficri potcft ncutraipfarum AD 
fit maxima , ergo vna mcdiarum crit maxima , Et 
conlcqucntcc altera minima : vndc compofitacx 
•^»» maxima ■ &: minima, hoc cft cx mcdijs maior crit 
quam compofita cx rchquis,hoc cft cx cxircmis, 
quodcfl: ablurdum, ponitur cnim compofiia cxex- 
trcmismaior quam compofita cx mcdijs . Cumigi- 
tur ncufra mcdiarum fit maxima.crit maxima vna 
i"» s. cxtrcmarum, 6c pcr conlequcns ^altcra niniuna - 



B C U 



Itm S, 



Lemma X- 

Slmilitcr fi diffcrciuia extremarum qiiatuor magnitu- 
diiuun proportionaliumfuericmaior quam diffcrcn- 
tia mcdiarum. Alccra cxtrGmarummaxima,Alccra miuir- 
macric . 

Sintquaruormagnitudincsproportionarcs AB CD DE 
BF, AF dirtcrcntia vidclicct cxtreiuaruni AB BF fit ^> 
maior quamCE diffcrentia mcdiarum CD D£ . Dico 
AB maxiujam cffe proportionahum , FBminimam. Si 
enimficri potcftnon fitmaxima AB. Ergo CD maximi 
crit, &: coiilequcnter * D E minima . Itaquc DE minor 
ciitquam BF . Siigitura maioriaufcratur minor quanti- 
tas quam a minore,rehqua maioris maiorcritquam rcli- 
qua minoLjSj autcratur crgo DE a CD, &:FDab AB, 
rciiqua CE maior critquam rchqua AF, quod cftablur- 
dum, Poniturcnim AF maior quam CE. Noncftigitur 
maxima CD, crgo AB niaxima crit , &: pcr confcqucns * 
ma, quod cratoftendendum . 



A G 
B F mini- 



I^emma XI. 



SI compofitaex cxtrcmisquatuor magnitudinum pro- 
portionaliumfueritxqualiscompofitfcxmedijs.Ma- 
ior cxtrcmarum xqualis cric niaiori mediarum , Minor 
minori, 

Sint 



L 
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Sintquatuor magnirudincs proportio- a t». 

nalcs A B C D D E B F, Htque A i- com- ' ■ • ^ 

poritacxcxtrcinisa^t^ualis C E compofi- ^ 

ta; cxmcdiis, & fit AD maior cxtrcma , 

DE maiormcdia.Dico AB D£ xqualcs cflc, itcmquca:qualcs BF 
C D. Sicnim nou funt xquaics ent altcra maior, altcra minor. Sit 
primum AB fificri potcll maior quam DE,crgo multo maiorcrit 
qu.im CD. lci AB ponitur qiioquc maior qiiam B Fi Ergo ipfa 
A B omnium crit maxima,&: confcqucntcc* B F minimaj vndc A F ^"**» 
xompofiracx maxim.i &: minima maior critquam C£ compofita 
cxrehquiS,quodeft abliirdum, ponuntur enim a:qualcs AF CE, 
non igirur AB maiorcftquam DE. 

ScJ fir A B li ficri potcfl minor quam D E, crV B F mulro minor 
crir,icd &: C D poniturminor quam DE, crgo DE omniumerit 
maxmia CD vcro * minima,atquc adco CE compofitacxmaxima. 
&:minimamiioreritquam AF compofita cxreliquis, quod iridcm 
crt ablurdum, Ponuntur cnim .-Equalcs A F C E. Nlonigitur ABmi- 
nor crt quam D E. Cum itaquc AB nonfic maior,ncque minor 
quam D E, crit ipfi ^Equalis, &: pcr conlequcns C D a-qualis quoquc 
B F, cft cnim vt A B ad C D ita D E ad B F, &: cft A B p rima a:qua- 
lis D E tertix vtdcmonftrauimus, crgo &: lecuuda CD a:qualiscft 
B F quartx. Qiiarc conllat propofitum . 

Lemma. XII. 

Tmilitcrfi diffcrcntiacxtrcmarurnquatuor mngnitiidi- 
num proporcionalium fucric arqualis difFcreutix mc- 
diarum.Maiorcxtrcma maiori mcdia:a:qualiScric,Minor 
autcmminori. * 

Sintquatuormagnitudincsproportionalcs AB CD D E BF.Sit 
autcm AF difFcrcntia cxtrcmarumarqualis CE diffcrcntia: mcdia* 
rum.Dico AB CD a:qualcs cflc, &:x- r r r- 

qualcs quoquc D E B F. Producantur, — ^ — 

enim AB CD vt BG fita:qualis E D, q r p i -g 

&: DH xqualis FB- Qupniam igitur ' ' ' 

B G xqualis cft ED, &: F B xqualis DH, 

erit FG xqualis EH, lca&: AF xqualis cft CE, crgo tota AG 
toti CH xqualiscrit. 

Etquoniamcftvt AB ad CD ita DE ad B F, critpcrmutanda 
vt AB ad ED, hoccftad BG ita CD ad BF, hoc cft ad D H, 
&: compouendo vc AG ad BG, ita crit CH ad DH, Ted AG 

oftcn- 
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oftenfa eft xqualis CH, crgo& BG arqualis erit DH, hoc cft 
E D arqualiscritipfi FB, minor videlicet mediarum minori cxtrc- 
marum. Atque fi a:qualibus FB E D addantur a:qua!es A F C E , 
crit&: AB a:quaiis CD, hoc cft maior extrcmarum maiori mc- 
diarum. Maior igitur cxtrema maiori media;a;qualiscll;minor au- 
tcmminori, quodcratoHendendum. 



lungantur enim GK K D , cifqueparallcla; ngantur CY VX 
fccantcs KA FA continuatas in punclis YX, &:firprimum AF 
maiorqua AK, &:AI non minor qudm AF, crgo ncquc AX mi- 
norcritquam AF, alioqum rcc^angulum FAX minus ellet qua- 

Ltm.s. drato A I, quod ficrinon potcll , cii cnim * xquale . Cum igiiur 
A Fmaiorfitqudm A K, ^ A X non minorquam A F,crit&: ipla 
AX maior quam AK. Eadcm rationc , quoniam AK minor cft 
quam AF, &: pcr confcquens minor quain A 1, crit AY maior 
quam AK, alioquin lcqucretur quod rccl.ingulum YAK minus 

Ltn.s. eflctquadrato Al, quodticrinon potcft, oftcnliim ' cnjm cfta:- 
qualc.'Cumigiiur AV maiorntquam AK, rimilitcr&: vrr^quc 
ipfarum AF AX maior quam AK, cnt jpla AK minima qua- 
f tuor proportionalium AK A F A X A Y . Vndc AY * maxima, 

,(t,xti. (conftatquidcm casproportionaks * cflc, quiaxqualia * funtrc- 

c-f^ . Clangula Y AK F A X ) quarc Y K maior crir quam X F , com- 

' ^ pofiia cnim exmaxima,&: minima maior * eft quamcompofita cx 
rcliquis,fimilitcr fic diftcrcnnamaxima; &:mmimx *maiorquam 

*l.u»7. diffcrentiarcliquariim. 

Dcindcfit AF minorqudm AK, &: AI nonmaiorquam A F, 
crgoncquc AX maior eritquam A F, alioquin redlanguium FA X 

Lim s. mauiscllctquadraio AI, quod ficrinon poicft, eft emm * a:quale. 



Lemma XII 1. 



Lm.j. 



Slntduofcmicirculi ABC DEF in dircdum bafcs lia- 
benrcs,&:rc(5la AK contingens fcmiciiculuni DEF 
in K fccetjpfum ABC in T, &:cx ccntrocirculi DEF, 
quocifit V ponatur VG arqualis VC, &fiat*vt AG ad 
AC, ita quadratum AK ad quadratum AI. Sit autem 
AF maiorquam A K, &AI nonminor quam AF. Vcl 
fit AF minorquam AK,&: AI non maior quam A F. 
Dico K T maiorcmcffe quam F C . 



Cum 
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Cimiitaquc AF minor fit quAm AK, &: AX non maior quanx 
AF, erit&:ipra AX minorquam AK. Similiterquoniam AK 
maiorcfl: quam AF, &: idco mnor quam AI, crir A Y minoc 
Qudm AK, alioquinrcdangulum YAK maiu? cflet quadrato 
AI, quodfierinon * potcft. Cumigtur AY minor fit quam A K, t*w./, 
fimiiitcr&: vtraquc ipfarum AF A X minor, vr dcmonftrcUiimus, 
crit A K maxima quaruor proportionalium A K A F A X A Y, 
& pcr confcqucns A Y minima,((unt quidcm proportionalcs ^ ,g stxtL 
AK AF A X A Y, proptcr quod a:qua!ia*luntreclanirula Y AK c«r*/. 
F A X,)fcdcomponracxmaxima,&: minima qu.ituor prop<>rriona»/-»w.r. 
lium maior ♦ cflq-i.imcompofltacxreli iuisXimilircr&ditTcrcnria Js^SiHi* 
maxima!, &: minima: maior * quam difF.-rcntia rcliquarum. Ergo"- 
YK maiorcritquamX F,Quod&:fupcrioricafudciiiQnfl:rauimris ^""-^* 
r^oniam.giturvtroqn^ AG ad AC. ita ^<\um.s, 

TY, &:jtaFC • ad C X, cnt KT ad TY vt FCad CX,&: 
cxiflcntcpunclo K intcr punifla Y T, critconncrrcndo &:diuideii- 
dcndo,cxi|}entcvcro T intcr Y K, crit conucrtendo &: compo- 
ncndo.atcxiflcntc Y intcr KT, crit pcrcomicrfioncm rationis,&: 
conucrtcndo,vc Y K ad K T ita X F ad F C,fcd' YKoflenfa c(t 
maiorqaam X F, crgo&: KT quam F C maiorcrit, quodcrac 
oftcndciidum. ; 

Lemma XIV: 

TsJem pofitis. Sitautcm AK maior quam AF/&: AI 

* noiiminorciuam AK. Vclfit AK minor quam AF, 

&: Al 



zm byC 



Digitiz» by Google 



A 



Itm.St 



i€. Stx- 
tt . 

€tfti. 
Ltm.l. 



Ltm.7' 



li - APOLLONII REDIVIVI 

& AI non maior quam AK.Dico FC niaiercm clTc 
quam K T. 

Coiie(flantur cnim GK 
KD, cirqucparallcla:du- 
cdntur CY YX fccan- 
tcs AK FA ctiam con- 
tinuatasin pundis YX, K 
&c fit primum A K maior 
quam A F, &: AI non 
minorquam AK, crgo 
ncquc AY minor crit 
quam A K, rcdlangulum 
cnim YAK a'qualc*cft 
quadraio A 1 , led A K 
maior cft quam A F , cr- 
go&:: AY quam AFma 
iorcrit. Etquoniam A 1 
poniturnonmmor quam 
A K, camaiorcrit qudm 
AF, &c AX multoma- 
ior , nam rc^langulum 
F A X xquale * cft qua- 
drato A I. Cumigiturv- 
naquajquc ipfarum AX 
AKAY maiorfitquam 
A F, ipfa A F minima c- 
rit,fcdfunt proportiona- v 
lcs* AF AK AY AX, ( ^^<\ 
redangulum cnim F A X — 
a:qualc * eft redangulo 
Y AK,Ergo AX altcra 
nempc cxtrcmarum*ma 
xmiacrir;quarc X^^F ma- 
iorcritqudm YK, com- 
pofita cnim cx maxima , 
& minima maior ' cft 
quam compofjta ex rcli- 
quis, fimil i tcr, &: di fFcrcn- 
tia maxima: & minima: 
maior * quam rcliqua- 
rumdiifcrcntia. 

Idcm 
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Idcmdemonftrabimusfi AK minor fit quim AF & AI non 
maiorqu^m A K, namcum AI nonfitmaior quam AK , nc- 
quc AY maiorcricalioquinredangulum YAK maiusclTctqua 
drato AI, quodficrinon potcft,cftcnim * jequalcfcd AK mi-^"*'- 
noreftquam AF, ergofi^ A Y minorcrit. Et quoniam Al po- 
niturnon maiorqudm AK, &: AK minorqudm AF, crit&: AI 
mijiorquam AF, &pcr confequcns AX multominor , rcdan- 
guJumenim FAX a:quale ^eftquadrato AI. Cum igitur fingu- Ltm.,. 
Jas AX A Y AK oftenfa: fintminorcsqudm AF, ipfa AF maxi- 
maerit jVndc AX * minima,funtenim quatuor proportionales ^ 
AF AK A Y AX, quoniam a:qualia * funt redangula FAX clli*'' 
Y A K, crgo X F maior ♦ crit quam Y K, quod etiam demonftra- lZ \ 
■imus&mpra. 

Vtroque igitur cafu , quoniam cft vt AG ad A C ita F C * ad " • 
CX, &ita " KT ad T Y, crit FC ad CX vt KTadTY, 
cxiftentc F inter XC crit conuertendo&: diuidendo, cxiftcnte ve- 
ro C intcr FX, crit conuertendo &: componendo> atexiftente X 
inter FC, erit pcrconucifionem rationis &: conucrtendo vt XF 
ad FCita YK ad KT, fed X Foftenfaeftmaiorquam YK, er- 
go&: FC maiorcritquam K T, quod crat oftcndendum . 

m 

Lemma XV. 

Clntduo femicirculi ABC DEF in dircdum bafcsha- 
^ bcntcs&rrcda AK contingcns fcmicirculum DEF 
in K fccctipram ABC in T, & cx ccntro circuli DEF, 
quodfit V ponatur VG xqualis VC, &:*fiatvt AG ad j;"",^-^ 
AC ita quadratum A K ad quadratum A I . Sit autcm '^'^«'''''^ 
AI vcl non minor maiorc rcdarum AF A K , vcl non iwm 
maior minorc . Dico maiorcm rcdarum KT FC ma- 
ximam clicomniumqua:per A dudta: intcrcircumfcrcn-^^ 
tias KF TC interijciuntur , minorcm vcro minimam. jl.^''^^ 
Aliarumautcm propinquioremmaximx, rcmotiorc ma-j!f„j'J' 
iorcm cflc . K r mMxi 

lunganturcnim GK KD,cifquc paraiJeK-cagancur CY YX k"^n]'Sf 
canres KA FA continuatjsin pundisYX. Ft fit priir.um cadcn- 
te AF inconcauamcircumfcrcntiam FK rcda AJ nonminornia. 

< lorc ^ 
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lorc re£^aru AF 
A K. Vclcadcntc 
AF in conucxaim 
circuinfcrcnriami 
FK Cit AI no mi' 
ior minoTc rcda- 
rum AF AK. Er- 
go primo caUi AF 
r.Tmy. ♦'maior crir quam'. 
AK, vndc AI non 
minor quam- A F 
pomrur cnim A I 
non minor maio- 
rc rcdkarum- A F 
A K- Sccundoca- 
'-^•^y-Iu AF mmor *crif 
quam AK,- &: AI 
non maior qudmi 
A F cx pofrtionc .. . 
Iraquc vtroqiicca: 
J^mis^ lu KT* maiorc- 
rit quam FC. O* 
\ ftendedum cft igi- 
nirKTmaximami 
ciTc, FC mininia,. 
aliarnm diite pro- 
pmquiotcm' ipfi" 
KTraaiorcm cflc: 
rcmotiorc . 

Ducatur enim^- A,- 
pcr A vfcunq; rc- 
tlalinca^AEB fc- 
cans circumferciii 
tias KF TC ia- 
punftis EB;circu- 
lcrentia vcro KD^ 
in H; &CconcCtz^ 
njr GHicui parall 
ltla*duc^tur CS* 
fccans B A^ ctiam^ 
continuatam in S>. 
Rcdangulumigi*" 
turYAK * arqua- 
kcrirrcdVangulo^ 
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TAS, quarcvt AKad AE • ita crit AS ad A Y . Cadcntc qui- *f.s*tcti 
dcm AF inconcauam circunifcrcntiam F K fic argumcntor , icd 
A K *minor eft qoam A E, crgo &: A S minor crit quam A Y. £t '.rmy . 
quoniamponitur AI no minorquam AF.camaiorcritquam AK, 
&:conrcqucntcrmaiQrquam AY, rcilangulumcnim YAKarqualc 
*cftquadrato AI. Cumigitur AI minorfit quam A Y, crit &cLtm.j, 
Jl F minor,&: AE multo niinor,& pcr confcqucns mrnor , & AK. 
Cum igrtur vJia quxquc rcftamm A.K AE AS jninor fit quam A Y, 
erit A Y maxima, ^conrequcntcr « AK minima,funtcnimqua x«*t.f. 
tuor proportionalcs AKAt ASAYvt dcmonftrauimus , vndc 
YK maior critquam SE, compofita cnimcxmaxima, &:raiuima 

maior *cftquamcompofitacxrcliqiiis,fimilitcrdiffcretiajaterina ax.shtm 
.ximam mmimammaior *quamdL£fcrcntia iatcr rciiquas. *»• 

CadcntCTCro AF inconucxamcircunifcrcntiam FK argumen- ^""-^' 
tor Jioc modo, fcd A K maior * cft quam A E, ergo &: • A S ma- * Ttrnf. 
iorcritxjuam AY. &:quoniam A I poniturnon maiorqudm AF, '.^^i^ 
ca minoreritquam AK, &: perconlcqucns maior qudm AY rc-"' 
ftangulum cnun Y A K a:quale * eft quadrato A;I. Cum igitur A I Ltm.j. 
maiorfit quam AY, errtmaior & AF,atq; AE niultomaior,&:pcr 
conlcquens maior auoque &: AK. Sic i^itur quatuorproportiona- 
Jium A K AE AS A Y minimacrit AY,* maxima AK, vndc Y K ^*" '' 
maior ♦critquam SE vtdcmonftrauimus &in fupcrioricafu. *'-^"» 

Scdnroquecafu.quoniameftvt AG ad AC ira * KT adTY, 
&i *ita EBadBS, critKT ad T Y vt EB ad BS, &: exiftcntc J^»"./. 
pundo K intcr Y T, critconuertendo,&: diuidendo jcxiftenrc ve- 
xo T intcr Y K, critconucttcndo, &:componendo j atcxiftcntcY 
inter K T, eritperconuerfioncmrationis, A: conuertcndo vt Y K 
ad KT ita SE ad EB, fcd Y K oftcnfacft rnaiorquam SE, ergo 
&: KT maior erit quara EB . Et fic deraonftrabitur omnibusalijs 
maior . Maxima eft igitur omniura K T . 

Simrlitcrquoniam^rqualia^funtredangula EAS F A X, crit E A c»r,/. 
ad AF vt A X ad AS. Cadcnte quidcm AFinconcauam cir-^"»'« 
cumfercntiam FK, hacrationeargumcntor, Sed AE * minor eft '•^«^'#. 
qudm A F, crgo &: A X minor erit quam A S, Et quoniam AI 
poniturnonmmor quara AF, camaior critquam AE, minor au- 
tcm qudm AS, redangulum cnim EAS a:quatur * quadraro r 
A I, crgo &: AF minorcritqudm AS, fi£ AE multominor.atquc 
adco quatuor proponionalium EAAFAXAS, maxima crit 
AS, mmima * vero A E, quarc SE maior * critqudm XF. VS*'» 

Cadenie vcro A F in conuexam F K circnmferentiam areumcn- 
tor hocmodo , fed A E maior * eft audm A F, crgo 6c A X ma- /tTJ 
lor entquam AS, &: quoniam AI ponitur non maior qudm 
AF, eaminor erit qudm AE,ergomaior qudm AS;( rcaanf^u- 
lum cnim E AS a:quale cft quadrato Al ) quarc &: AF raaioc 
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crit quAm AS, at- 
quc AE muJto 
maior.Itaqjqua- 
tuor proportiona 
lium£A AF AX 
AS minima crit 
AS, &:pcrconfc- 
LmJ. qucns niaxima * 
A E, vndc SE ma 
js.^ht ior *critquaXF. 
*[- Hoc idc dcmoftra 
^ uimus, & (iipra. 

Vtroquc igitur 
caru,quoniamcft 
vt A G ad A C / 
ita ♦ FC adCX, 
&:ita'EBad ES, 
crit EB adBS vt 
FC ad CX, &: 
cxiftcncc E intcr 
puda SB.eritcon- 
ucrtcndo &:diui- 
dcndo, cxiftente 
vcro B intcr S E , 
crit conucrtcndo 
&: componcndo ; 
atcxiftcntcSintcr 
EB, crit pcr con- 
uerfionc rationis 
&C conucrtcdo vt 
SE ad EBita XF 
ad FCfcd SEo- 
ftcnfa cft maior 
quam X F , crgo 
& EB maior crit 
quam FC. Atquc 
cadcm rationcdc 
moftrabimusqua 
cunqucaliamma 
iorcm cfle qudm 
FC. Mmima cft 
igiturFC. 

lam agaturpci:. 
punilu A qujEuis 
icOa 
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rc£la Linca AN P fecans circumferentias KFTC in punais N P, 
circumterentiam vcro KD in L, fitque N P maxim^ KT pcopii> 
qiiior quam t B. lungaturigitur GL cique parallclaagatiu 
lecansNA, vclci proUucta; occurrcns iii Q^Acqualiaigiturcrunc 
♦ recfcangulaNAQ^ EASjquarc vt ♦ AN ad AE itaerit AS ^*^* . 
adAQ;_Si quidcm AF inconcauam circumfercntiam FK cadit 
ficargumcnior, fcd AN minor cftquam AE, crgo &: A S mi- 
nor*eritquam AQ;_Et quoniam AI noncft: minor quam AF 
cx pofitionc, ca niaior crit quam A N, &: confequentcr minor 
qudm AQ, rc<^tangulum cnim N AQ^ a;quatur quadrato Al, um.s, 
ergo &: A F minorcritqudm AQ_&: A E multo minor,ac ctiam 
mmor &c AN . Sic igitur quatuor proportionalium AN A E ^,^,/. 
AS AQjnaximacrit AQj^&: confcqucntcr * minima AN,vii- i,^im 
dc QN miior * critquam S E . 

Si vcro A F inconuexam F K circumfereniiam cadit argumcn- "^»' ^'f- 
tabor hocmodo, fed A N maior * cftquam A E, crgo &: A S ma- '•^«"»' 
iorcritqudm AQ;_^Et quoniam AI ponitur non maior quam A F, 
ca minor critquam AN, £c per conlcqucns maior quam AQ, rc- 
£tangulumenim N A Q aiqualccft quadrato A I, crgo&: AFmi- 
noreritquam AS, minor quoquc & A E, atque AN multo minor. 
Sic igiturquatuor proportionaliiim AN AE AS AQjiiinimac- ^^ 'cs^i^ 
rit AQ, vndc maxima A N ; quarc QN maior *crit quam SE. /i ."'^ 
Atquc noc idcm dcmonftrauimus &: fupra . vii u.t» 

Vtroqucigiturcafuquoniamcft vt AG ad AC ita * NPadPQ um.s^ * 
&ita ♦ EB ad BS, crit N P ad PQjt EB adBS, &:cKiftentc N 
intcr PQ^ritconucrtcndo &: diuidcndo , cxiftcntcvcro P intcr 
NQcritconucrtcndo & componcndo, atcxiftcntc Q_jatcr NP, 
critpcrconucrfioncm ratioiiis &: conucrtcndo vt Q^N ad N P ita 
SE ad EB, fed Q^N oftenfa eft maior quam SE, crgo &: N P 
niaiorcritqudm EB, hoccftpropinquiorniaximxmaior quamrc- 
motior. 

Dcindccadentc AF inconcauamcircumfcrctiamFK. SitAIno 
maiorminorcrcdarum AF AlCVclcadcntc AF in conucxamcir- 
cumfcrcntiam F K, fit AI nonminor maiorc rcdarum AF AK. 
Primo igitur cafu AK minor*crit quam A F, vnde A I non maior f.Tmi). 
quam A K cx pofitionc . Sccundocafu A K "^maior crit quam A F, '•^*"»* 

confcqucnter Al non minor quam AK Similitcr cx pofitione. itm.t4, 
Itaquc viroquccafu^^FC maior crit quam KT. Oftcndendumcft 
igitur FC maximamclTc, KT minimam,atquepropinquiorem ipft 
V C rcmotiorc maiorcm cflc. 

Ducatur cnim pcr A quaruis rcfta linca AEB fccrns circumfc 
rcntias KF T C in pundis EB, circumfcrentiam vcro K D in H, &: 
concftatur GH, eique parallcla ducatur CS fceans B A ctiam con- 
tinuatamin S. Rcaangulum igitur FAX a;q.ialc^ crit rcctangulo 
E AS, quarc vc A F ad A E ita crit A S ad A X . Cadc ntc quidcin /.<»» '• 

AF in 

( 
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AF inconcauam circumfcrcntiam FK, fic argamcntor , fcd 
t.Tiriif. maior^eftquam AE, crgo*&: AS maiorcritquam AX. Et quo« 
j-f.^i» niamponitur Al non maior quam A K, caminor crit quam AF, 
crgo maior quam A X , rcftangulum -cnim F AX «qualc cft qua- 
drato AI. Cumltaquc AI maiorfitquam A X, crit&: AK maior. 
dtquc A E multo maior , &: pcr confcquensmaior &: A F. Quatuor 
igitur proportionalium AFAEASAX minima «II A X , vndfi 
tfflMh jnaxima AF, atqucadco XF maior*critquam SE« 
'^^^ Cadcntc vcro A F in conucxam circumfcrcntiam F K argumcn- 

/'rmy.' tor hocmodo, fcd A F minor*cft quani AE, crgo &:* A S minoc 
j¥.giHt» critquam AX. Etquoniamponitur AI nonminorquani AK, ca 
maior critquam AF , &:pcrconfcqucnsminorquam A X, xcdan- 
J^mj. gulum cnim F A X xquatur * quadrato AI. Cumigitur AI minor 
fitquam AX,critminor &: AK,&:AE muItominor,&:confequcntcr 
minor quoquc &: A F. Sic igitur quatuor proportionalium A F A E 
js.Gimm A S A X maxima crit A X, minima vcro A F, atqueadco X F nu- 
sivti ior ♦ critquam SE, quod&:fupcrioricafudcmonftrauimus. 
Lim.r. In vtroquccafuigitur ,quoniamcft vt AG ad AC ita*FCad 
j.4m.,. cx,&:ita* EB ad BS, crit FC ad CX vt EB ad BS, &:cxiftentc 
C intcr X F critconucrtcndo &: componcndo, cxiftcnte vero F in- 
tcr X C, crit conucrtcndo &: diuidaido , at cxiftcntc X intcr F C, 
crit pcr conucrfionem rationis &c conuertendo vt X F ad F C ita S E 
ad EB, fcd X F oftenfacft maior quam S E , crgo &: F C maior crit 
quam EB. Eadcmqucrationcdcmonftrabitur omnibus alijsmaior, 
ceroi. Aiaximacft igitur FC. 

Lem.f. Etquoniama:qualia*funtrc£langula E AS YAK, critn* AE 
ad AK ita AY ad AS, fiigitur AF cadit in concauam circumfc- 

/ Ttriy. rcntiam F K, ficargumcntor, fcd AE maior ' cft ,quam A K , cr- 
go &: ♦ A Y maiot critquam AS. Et quoniam ponitur AI non ma- 
lor quam AK, ca minor crit quam A E , maior autcm quani AS, 

w. rcdangulumcnim E AS xquatur quadrato AI. Cum igitur AI ma- 
iorfitquam AS, crit&: AK maior,6i AE multo maior.Atquc 

Ltmt adcoquatuorproportionalium AEAKAY AS minima crit AS, 

js.&luin &:pcrconfcqucns* maxima AE, quarc SE *maior critquam Y K. 

f.vi Sivcro AF inconucxam FK drcumfercntiamcadit , argumcn- 

^'"^' taborinhuncmodum,fed A E minor *cft quam AK, crgo&: AY 

'^*'''''' minorcritquam AS. Etquoniam ponitur Al non minor quam 
A K, ca maior crit quam A E, vndc minor quam A S, r caanguJum 

^*"» cnim E A S arqualc ♦ cft quadrato A I . Cumigitur A I mmor fit 
quam AS, critminor,&: AK.atquc A E multo minor. Iraquc 
quatuorproportionalium AEAKAYAS maxima crit AS, nu- 

i.»"./. 11 . ma ♦ vcro A E , crgo S E maior crit quam YK. Idcmquc dcmoa- 
flrauimus &: fupra . ^ j 

Lt.n.s. Ei quoniam cft vt AG ad AC ita* £B ad BS, &ita « KT ad 

T Y > 



V 
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Tr, crit EB ad BS vt KT ad T7, & cxiftcnrc B intcr FS erit 
conuci-tcndo &: componcndo. cxiftcntc vcro E intcr s R>;.> 
uctzcndo &c dmidcndo, ar cxiftcntc S intcr. E B crit pcr co"ucrfio' 
ncmratioins a^^conucrrendovt SE ad EB ita YK t .1 

oftcnia c(l S E ma.or quam YK. ergo & E B m" or cr,t qtfam 'kt 

dlc quani- K i. MmnnadVigirur K T. ^^wm 

Dcniquc:d\icaturpcr A vtcunquc reda linca ANP rccansnr 
cumfcrcnnas KF TC n pundis N P cirrMnVfirZ;i iccansar.- 
in L,5.r,t NP ipn EC n^inVx propiC^^^^ 
aatur G ctn pa rallcia agatur & Q^'^ l3 A vcl d 'p^duax 
occurrcnsjn QJ)ao igltur rc.langu la N A Q E A S Lauriia er.Vnr 
quaccvt ANad. A E. ,ta crit^A S^ad A(:),C^dcnfcqS A^m 
concauamcircumfcrcntum FK hoc mod^ argumcntor , bd A N 
maior »cft quanv A E. crgo * & A S maior crit quam A O L auo^ / t ■■ 




ent ^ milronuior, 6.mui;;;;;;a^rAk^S^^^^^ 

JnrQNr/^i -^-^ AQ mininucrit Aif^maS 

vndc QN maior ' erirquam SE. ^1.^«'»^ 

memor"J^H A^^x/^^-'"''^''^^ F K circumfcrcntiam, r.cargu- 
5LaT/o Frn AE. crgo & AS*minorcrit /.r^^^. 

ma^^.Hr^. ^a^It'^"' pomrurnon minor quam AK, ca':'^-'»' 
^Ao Z^TyV^' vndcminorquam AQ^ rc<l{angulum cnim 
AO^ir\ P >^'1"^^"'° ^^^- CumigiturA I minorntquam l.^,. 
A^^rit AE multominor,&; multo minor ipfa ANi vndc quamor 

llTr^^tT ^)"^^:^^ nuxi^nacritAl^-Sa L.»./. 

^^^nf^a^^^^^^^^^^ quo>ctiamdc..,.^.-.. 
QUoniam ig.mrin vtroquccafu vt AG ad AC ita *cft NP ad "''^'-^^- 
P ntcr O M ^ ^ • ^ ^^^^ EB ad B S , 6. cxi- 
Iro N in?cr O^.' "'''^^^^ ^ componendo , cxiitcntc 

TmTr P^v cntconucrtcndo & diuidcndo, atcxiftcntc Q 

i^P /c' P*^^/onpcrfioncmrationis. &conuctrendo vt Q.N 
Jr^!llJ^:i/^*^''^ QN maiorcrt,quam SE vrdcmonftra- 
mmus crgofid * N P quanv EB maiorcrit, hoc cft propinquiof^Sl-- 

n.m TtT? "^^'^' '^"T " ^«n^otior . Maior igitur rcfta- " ' 

cumfcrcnria^ ma^x.macft omnium. quxad A pcrnngcntcsintcrcir 
DromnoT^^^^ ^ intcniciuntur. minor vcro m.nima . atquc 

propinquior maxima: maior rcmoiiore, quod cratoftcndcndum . 

fadUusOrexptdtnus m ftmicircults fe inutcetn fecAntihus 
Mut tan^enttifus ettam inrmltisaJijspropoftunj prjf^t denjon^ 

ftrari, ^ 

f 



Digi . Googl 

i 



14 APOLLONII REDIVIVI 

Hrar$ ,fed eam demonftrationem hteuitatis caufa imitthnHf; 
quandoquidem iHa fuferiori cju^ efi uniuerfalis ^ ad omnts ca^ 
fus confentanea idem prxfiitimus . 

idem autem Lemma pojfet quoqueita enunciari . 

Slncduofcmicirculi ABC DEF in HirccQrumbafcsha- 
bcntcsj&rcda AK condngcnsfcmicirculum DEF 
in K, fccctipfum ABC in T,&cxccnirocircuIi D EF 
quodfit V ponatur VG acqualis V C . Sit autcm in fe- 
inicircuIis,quorumaltcrrcliquum includit,ratio AD ad 
AF nonminorrationc AG ad AC, in femicirculis vcro 
cx oppofito cxiftcntibus, non maior . Dico maiorcm rc- 
«Sbarum K T F C maximam c(fc omnium qux pcr A du , 
<5lxintercircumfcrcntias KF TC intcrijciuntur, mino" 
rcm vcro minimam. Aliarum autcm propinquiorcm ma-C 
ximar, rcmotiore maiorcm elTc . 

Sedhuiufmodi enunciatio parum commoda videtur^ neque 
tnim omnes cafus ampleEli potefly neque in hanc formuUm fe^ 
quens Lemma aut vi£efimum poffent hene concipiAdeo priore W- 
mur tan^uam commodiore (iJ* ctariore . 

Lemma XVI. 

Ilfdcm pofitis. Sit autcm AI minor maiori rccftarum 
AF AK,maiorminorc. Ergoapun(5to Aadcircum* 
ferentiam FK potcrit duci rcdla AM ipfi Al^cqualis. 
Ducatur igitur, &:producatur ad circumfercntiam ABC 
in O. Dicomaiorcm rcaarum KT FC maximamcffc 
omnium,qux pcr A ducuntur& inter circumfcrcntias 

KF TC intcrijciuiHur,minimam vcro M O. Aliarumau- 

tem 
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tcm propinquioreiu ininima:,rcinouorc cxcadcm partc 
minorcm cITc . ^ 



Ducatur enim 
pcr A vtcunquc 
ttCti linca AEB^ 
iecans circumfe- 
rcntias EK TCj^ 
in pun£lis E B, cir- 
cumfcrentiam vc- 
ro KD inH, 
concdanrur GH 
G K K D, quibus 
parallclx ducan- 
tur CS CY YX 
fccantcs EA K A 
F A continuatas 
inpundlis SY X , 
& fitprimum KT 
maiorquaiii hC. 
Quoniam igitur 
vtXG ad ACita 
»cft FC ad CX, 
& ita * KT ad 
TY,crit KT ad 
TY vt F C ad 
CX, &cxiftcntc 
paaoKintcrYT, 
crit conucrtendo 
&:diuidedo &:rur 
fusconuertendo, 
cxiftcte vero T in 
ter Y K, erit con- 
uertcndo &com- 
poncdo &: rurfus 
conucrtendo , at 
exiftcnte Y inter 
KT, eritpercon- 
ucrnoncm ratio- 
nis,vt KTadYK_ 
itaFC adXF, fcd 
KT ponitur ma 




ior qu4m FC; Ergo * & YK quam X F maigr cr it. 



£t 
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Ltm.s, 
tf.Sixti 



»tLt.t0. 



i Tirt^, 



Ltn.f. 



(Tttrttt. 
Le.n. t' 

tt.Stxti 



t. Ttrif. 



Et quoniam ac- 
qualia * Tunt rc- 
Sanguia YA K 
FAX, crit* AYc 
ad A F ficut A X 
ad AK, fed YK 
oftcnla eft maior 
quam X F , hoc 
cft compofita cx 
cxtrcmis maior 
quam compofira 
cx mcdijs, vel dif- 
fcrcntia cxtrcma- 
rum maior quam 
diffcrcntia mcdia- 
rum, crgo altcra 
cxtremarum AY 
AK maxima*crit 
altcra minima. In 
lcmicirculis qui- 
dcm , m quibus 
AF in conucxam 
circumfcrcntiam 
FK cadit, fic ar- 
gumcror.Sed AK 
non cft minima, 
quia maior * cft 
quam AF, crgo 
maxirtia crit; Vn- 
dc AY * minima 
Itaquc AY mi- 
norcritquam AF 
&c multo minor, 
quim AE. 

Similitcr quo 
niam xqualia * 
limt rcAangula 
YAK EAS, c- 
rit * vt A K ad 
AE iti AS \i 




AY, fcd A Kmaior#cft qnJm Al,ertro*&: A^^maior crit anarn 
AY.Cumigitur AY minorfitquAm AS, & minor qunrri Ab vt 
dcmouftrauimus,acctiaminornun AK^critipfa AY "1'"'"^^ J^"^" 
tuQtpcoj^octioniliLl AK AE AS AY,crgomaxima*AK. Atquc 
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adfo YKcopofitacx maxima &:oiinima,velcarundc diffcrcntia,* js §im 
niaior crit quam S E copofita cx rcliquis, vcl rcliquaru diffcrcntia . "• 

In fcrmicirculisvcro.inquibus AF caditin concauam circumfc-*' ^^* 
rcntiam F K in hunc modum argumcntor . Scd AK noncft maxi- 
ma,quia miror' cftquam AF, Ergominima crit, &: conlcqucn- /.rrr/f . 
tcr ♦ A Y maxima,vndc AY maiorcrit quam AF, &multoma- ^ 
iorquam AE, Et quoniam a:quaJia funtrcdangula YAK EAS,Cffr»/. 
crit*vtAK ad AE ita Ai> ad AY, fcd AK miror * cftquam i"^ s. 
AE,crgo&: AS minor critquam AY. Cum itaquc A Y maior fit 
quam A S, &: maior quam A E, vt cft dcmorftraium,ac ctiam ma- 
iorquam AK, crit ipfa AY waxjma quauior proportionalium 
AK AE AS AY, minima * vcro AK, fcd compofitacxmaxima ^^^, 
&: minima maior * tft quamccmpofitacxrcliquis,Similiicr&: dit- 
fcrentia maximiE &: mmjmarmaior * qusmdiftcrcntiarcliquaruni, h . 
crgo Y K maior cntcplm SE, quod ctiamcadcntc AFinconuc- Ltm r. 
xam circumfcrcniiaif) FK dcmonftrauimus. 

Ergoin vtroquccafuquoniamcft vt AGad AC ita *EB ad BS, ^,^^^ 
&:ita*KTad lY, cntKTad TY vtEBadBS, &: cxiftentc K 
intcr YT, critconucrtcndo&:diuidcndo,cxiftcntc vero T mtcr YK^ 
critconucrtcndo &: t6}crcndo,atcxiftcte Y intcr KT.crit percon 
uerfioncm rationis&: conucrtcndo,vt YKad KT ita SE ad EB, 
fcd ^ K oftcnfa cft maior quam SE, ergo &: K Tqua EB maior crir* 
Ecficdcmonftrabiturommbusalijs maior. Maxima cftigitur K T*i 
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ita*eft FC ad XC, &:ita ♦ KT ad T Y,cnt FC ad CX vtKT 
ad T Y, &: cxiftente K intcr Y T, erit conuei tcndo &: diuidendo ac 
rurlusconuertcndo,exiitente vcroTintcr Y K,entconucricndo &: 
coponaido &c iceruiu conuertcndo>at exiftentc Y intcr K T, eritpcr 
conucnioncm rationis, vt FC ad FX ita K T ad KY, fcd FCpo- 
Diturmaior quam KT, crgo &: FX maior cnt quam YK, icd 
FX copoacadiQLCxticous qiutiior pro^ocuoiiaJUuiU Af AY AK 




AT.iprirero YK e^ciwcfijs, vef ¥X difTcrcntlacd cJctrenTimm, 
ff.s*x/uY]^ diffcrcatia midiaru n , (conftat quidcm eas proportionalcs * 

c(re.cxcoquodxqualia*fantrcaangula F A X Y AK) altcta igitur 
£rw cxtrcmarum AF A X crit « miximi , altcra minima . Cadcntc qui- 
viiLt^. adcm AF inconucxam circumfcrcntiam FK lioc modo argumcn- 
tTtrt'1 tor. * Scd AF noncllmiximi, qiiia minor* cfl: quam AK, crga 
cera. minimierit, S^confequcntcr \ X maximi. Itiquc A X maior crit 

quam A K, &:idc->multonniorquam AE. Et quoniam.xqualia* 
'^.XrVi^^^i^caingula F AX E AS.crit vt AF ad AE minor * vidclicct 
ti^'^ admaioirein iu AS ad AX,crgo-5c *AS miax ccit qaam AX, 

Tea 
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fen quod idem cft A X maior quam A S, fcd A X oacnfa eft o.to 
qucmaiorquamAE, &:tanrQmani(cmiismaiorcftquam Vr' 
goquaruorproporrionalium AF AE AS AX maximac^t AX 
&:pcr conlcquens ^ mmima A F, vndc X F maior ♦ crkquam S E 
Cadcntc vcro A F m concauam circumfcrcntiam F K, ficarBu. 
mcntor. Sed A F noncft mmima, quu maior*cft quam AK cr "'• 
«>max,macr,t,vndc ♦ A X m>nmu,fic igitur A X minorcntqidm 7/;,^ 
A K, & coiKcqucnter mulro mmor quam A E. Et quonian?pro- 
ptcr»:Equalitatcmrcdanguiorum FAX E A S * cft vt A F ad A E C''"'- 
maior ' vidciiccrad minorcm, Ita ASad AX,ergo&: ASma'^""-'- 
lorcntquam AX, hoccft AX minorquam AS lcd AX oftln 
facftniinorquam A E, &: confcqucnrcr minor ctiam quam A F 
Irgoquatuorpfoporrionalium AF AE AS AX minima crit A X- 
quarc AF^nuxima.vndc X F maior»critquam S£, quod ciiam » 
demonftrauimus,5dfupra. ' i""" «-"am /;,«..#. 

Ergoin vtroquccaliiquoniamcft vt AG ad A Cita*FC adCX i''^"'* 
&.ta*EB ad BS, crir F C ad C X vt EB ad BS, & cxiftcntcEin ^t^r. 
tcr bU, critconuertendo &:diuidcndo, cjciftcntcvcro B intcr SE ^*^'"- 
critconucrtcndo &:componcndo, atcxiftcntc S intcr EB, crit pcJ 
conuerfionem rationis &: conucrtcndo , vt X F ad FC itd SE ad 
EB, lcd oftcnfa cft XF maiorquam SE, crgo & FC quam EB 
roaiorcrit. Arquceadcmrationc demonarabitui auior omnibus 
ali/s. Quare amiuu cft F C . 



Scd 

DigitBpd by Google 



APOLLONIl REDIVIVl 



Lm.x, 



Scdfintacqualcs K T 
rC. Quoniamigitur vt 
A G ad A C ita * cft 
FCad CX,&:ita*KT 
ad TY.crit FC ad CX 
ficut KT ad TY, fcd 
F C ponitur xqualis KT, 
ergo&: C X aqualiscrit 
T Y , quarc per fubdu- 
ilioncm vel additionem 
aqualium a:qualibus c- 
runtxqualcs& X F YK, 
fcd X F compofita cft cx A 
cxtrcmis quatuor pro- 
portionalium FA A Y 
A K A X, ipla vero Y K 
cxmcdijs, vcl X F diffc- 
rcntia cft cxtrcmarum, 
YK diftcrcntia media- 
rum , ( Conftatquidcm 
tff.Sexti. cas*proportionalcs cflc, 
cx co quod rcftangula 
FAX YAK a-qualia^ 
fint ) crgo FA A X ip- 
Ltm.u. fis Y A AK a:qualcs*c- 
runt,maior vidclicctma- 
iori, minor minori . Jta- 
quc F A lequalis crital-^^ 
tcri iplarum Y A A K , 
fed non cft xqualis ipfi 
A K, harc enim tangit cir 
culum D£F,illa vcro 
fccat . Ergo ipfa F A a:- 
qualiscritipfi A Y. 

Et quomam xqualia 
♦funtrcftangula YAK 
f;.w£AS,crit*AYadAE 
vt A S ad A K. Cadcntc 
autcm AFinconucxam 
eircumfcrcntiam FKfic 
argumcntor . Scd A Y, 
cum fit oftcnfa a;qualis 
/.Trfff. ipfi A F, minor*cftqua 
A E> crgo UAS mmor 

ciit 
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Crirquim AK, cft autcm&: AE minorquam AK, & AV mul- 
tomuior. Qnamor igitur proporiionalium AY AE AS AK ma- i,„f 
ximaerit AK, &:conlequentcr»miaima A Y.vndc YK maior*crit t^.^i» 
quam S E . ti& 

Cadcntevcro AFinconcauam circumfcrcntiam FK, argumcn- ^*"-^* 
torhocmodo. Scd AY cumfit azqualisipfi A F maior * crtquam^ 7-,^/^ 
AEjcrgo&:*AS maiorcrit quam A K, &: A Ymuliomaior. Ita- 
qucquatuo: pioportionalium AYAEAS AK minimacrit AK, 
&:pccconfcqLrcnsmaxima ♦A vnde Y K maior ' cricquam SE, ^*"/'- 
quod ctiam dcmonftratum cft &: lupcriori cafu . 'i^*^ 

Quoniami^itur in vtroquccalli vt A(j ad AC ita*cft EBadt,„7.. 
BS,&:ira*KT ad TY, crit KT ad TY vt EB ad BS, &: cxiftcn- 1*».*. 
te K intcr Y T, eritconucrtcndo &:diuidcndo,cxiftcnrc vcro T in- 
tcr YK, critconucncndo ^componcndo,atcxiftcntc Y intcrKT, 
eritpcrconuerfionem rationis &: conucrtcndo, vt Y K ad KT ita 
SE ad EB, fed oftenfacft Y K maior quam SE, crgo &: KT ma- 
iorcritquam EB. Eadcmqucratione dcmonftrabitur maioromni- 
bus alijs. Qiiarc &: FC, cum fit arqualis ipfi K T , critomnibusma- 
ior. Itaqucvtraqucmaximacrit. Maiorigitur rcclarum KT FC 
maximacft omnium dudarum pcr A, qua; intcr circumfcretias K F 
T C mterijciuntur, quod cfto primum . 

lamvcroaddcmonftrandam minimam producatur \bi opus cxi- 
git AM, vtcircumfercntiam K D fecct in R, &: iungatur G R., cui 
parallcla agatur C ^ fccans MA continuatam in 54. Rcclangu- 
lum igitur iVl A p» xqualc crit quadrato A I, hoc cft quadrato A M, 
luntenimarqualcs Al AM, quarc AM xqualiscritipfi A 94. Et 
quoniam tetlangulum FAX xqualc*cft quadrato Al, hoc cft Z<w.>r 
quadrato AM, proportionalcscrunt* AF A M AX, funtautcm v-****^- 
&: inx\]ualcs , rcCix cnim AF vcl ca produtla tranfit pcr cen- 
trum circuJi D E F, fccus vcro A M , crgo X F compofita cx 
extrcmis maior crit quam dupla mcdia, hoc cftquam M rj. Et 
quoniam cft vt AG ad AC ita*FCad C X, &: iti* MOad O 9«, 
crit FC ad C X vt MO ad O Rt, & cxiftcnte Xintcc F C , crit pcr 
conucrfioncm rationis &: conucrtcndo, cxiftcntcvcto F intcr CX, 
critconucrtcndo&:diuidendo vt F X ad FC ita M 9« ad MO, fcd 
maiorcft FX quam M 9:, ficdemonftrauimus, crgo&: FC quam 
MO maior crit . 

Pari rationc, Quoniam rcclangulum Y AK xquatur *quadrato u.^v.t. 
A I hoc cft quadrato A M , propoitionalcs * crunt A K A M A Y , ij.^txiif 
fcd funt inxqualcs, A K cnim tangit citcuJum D E F , A M vcro fc 
cat, crgo Y K compofitacx cxtrcmismaiorcrit quam M Jjt.mcdia 
vidclicctdupla. Ec quoniam vc AG ad AC ita " cft KT ad T Y, 
&: ua'' MO ad O ijc, ccitvc KT ad T V iia MO ad Oijt, &:cxi- t- ^ 

ftcnte ^ 
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ftcntc Y inter K T, crit pcr conucrfioncm rationis & conucrtcn- 
do,cxiftcntcvcro K intcr YT, crit conucrtcndo fiidiuidcndo, vt 
Y K ad K T ita M 9« ad M O , fcd Y K oftcnfa cft maior quam 
M 9«,crgo&: KT maior critquam MO. 
Lim. f. Acque quoniam rc£lagulum E A S arqualc* cft quadrato A I, hoc 
ir-sixii. cftquadrato A M,proportionales* crunt AE AM A S,fcd &: inx- 
t Ttrtij. "qu^ilcs, crgo ES compofitacxcxtrcmismaiorcritquamduplam©»" 
* dia, hoceft quam M^i. Etquoniamcft vt AG ad A C ita* EB ad 
!•»./. BS, &:ita* MO ad O Jj«,erit EB ad BS vc MO ad O 9«, & cxi- 
ftente S intcr EB, crit pcrconuerfioncm rationis&: conucrtcndo, 
cxiftentevcro E inter BS, critconuertendo&diuidendo, vt SE ad 
EB ita M Jj^ad MO,fcd SE maiorcftquam MijiVt dcmonftra- 
uimus , crgo &: EB quam MO maior crit. Atquc cadem rationc 
demonftrabimus omncs alias maiores cflc ipfa MO . Minima cft 
igitur MO omnium qua; ad A pcrtingcntcs intcr circumfcrcntias 
KF TC intcrijciuutur, quodeftofccundum. 

Etfiinfcmicirculislc inuicem fccantibus non datur minima,ca 
cnim qua; propinquior cft pundo fedioncs rcmotiorc cx cadcra par- 
tc femper minor eft , fcd vtomnibus figuris vna cadcmque dcmon- 
ftratio conueniat,in fcmicirculis fc fc fccantibus pundum fcaionis 
voccturminima. 

Ducaturcrgo pcr A qua:uis rcda linea ANP fecans circumfc- 
rcntias KF T.C inpunais NPitavt NP minimx MO fitpropin- 
quiorquam EB, caquc fecct circumfcrcntiam KD in L, fitquc 
N P E B cx cadcm parte minima: , &: iungatur G L , cui parallcla 
ducatur C QJecans NA, velciprodu£ta:occurrcnsinQ^Aequalia 
carW. igitur*cruntrcaaiigula E A S N AO, quarc vt AE ad AN ita 
g Tmii ^^^^ AQ_ad A S, fiigitur A E maior ht quam AN , funt*cnim 
i.im.s. ina:quales, crit &: AQmaiorquam AS> led AQminorcft quam 
/ r.r/y. AN rcdangulum cnim N A Qjcquatur ^quadrato AI, hoccft 
cjuadrato A M, &: cft A N * maior quam A M , crgo ipfa A N ma- 
ior erit quam vtraquc ipfarum AQ^ AS, &: pcr confcquens AE 
multomaior. Sic igitur quatuor proporiionaluim AE AN AQ^ 
Lim.t. AS maximacrit AF, minima' vcro AS, vnde SE maior eritquam 
QN, compofitacnim cxmaxima,&:minimamaior*cft quamcom- 
vtiLt.7. P*^^'^^ reliquis, fimilitcr &: difFcrcntia maxima: &: minima:*maior 
' 'quamdiffcrcnriarcliquarum. 

Idcmdemonftrabinuisfi AE minorfitquam AN, namcumfint 
proportionaics AE AN AQj\S, &: AE minorquam AN,crit& 
. . AQjpinorquam AS, fcd AQjpaiorcftquam AN , quiarcdan- 
Lm.j. guiym N AQ^a:qualc*cftquadrato AI, hoccft quadrato AM,6^ 
i.Tirty. AN minor*quam AM, Ergo AN minor crit vtraquc ipfarum 
AQ AS, &:cohfcquentcr AE multominor. Iraquc quatuorpro- 
portionalium AE AN AQAS mimnu wit A£, vndcmaxima 

AS, U 
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A S, & idco SE maiorerit quam Q N , quod dcmonftrauimus & 
lupra . 

• PH£;!?ij"^'"P'»«in\rtroquccafuc(lvt AGad AC ita *EBadBS, Ltm.,, 
& ita*N P a d PQ^crit E B ad B S vt N P ad ?q]&c cxift cntc E irt- 
tcr SB, crit coniicrtendo &diuidcndo, cxiftcntc vero B intcr SE, 
cxitconucrtcndo&:coniponcndo,atcxiftcntc S intcr EB, critpcr 

£ con- 
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conuerfionemrationis&:conucrtcndo,vt S E ad EB ita QN ad 
N P, led oftcnla eft SE maior quam QN, crgo & EB quam N P 
maior cnt , lcu quod idem cft N P minor quam EB. Sic igitur 
propinquior minime niiiior eft rciiiotiorc»quodpoftrcmolocociat 
dLmoniiraudum ^ 

COROLLARIVMI. 

EXdemonftrntis j>atct KT maximacfIc omnium,q^uar 
iiucr circumfcrentias K M TO interijciimtur,efc- 
• mim pr^pinquior minima:, rcmotiorc cx cadcm partc 
minorclhcrgo KT cum fic reraocifllma omnium^oin- 
niummaxmiacric ► 

C O R O L L A R I V M IL 

C Tmilitcrpatcc FC maximamclTc omnium, quar inrcr 
*^ circumfcrcntias MF OC inccrijciuntur , propin- 
quiorenim mmima: rcmotiorecxcadcm partc minorcft, 
itaquc rc qLiippecjuxrcmociiIjmacllomaium,omiiiunii 
maximacric. 

Ethoc Lemms facilius in Jemicirculis Je inuicem Jecanti" 
Iks pojpt dtmonHrari , Jedquoniam vna eademcfue vmuerfali 
demonflratione tUud perfecimus , parhcu/arem kremtatis caufoi' 
Qmuiimus^ 

Lemma XVIL 

Slnt duo femicirculi A B C D E F in dircdlum bafcs Pia* 
bentcsj&rcda AK pcrpcndicularisipfi DF fccctfc-r 
micirculum DEF inK, &:cxccntrocircuii DEF,quod 
(]c V ponatur VG arqualis VC,&fiat*vt AGad AC 
itaquadratum AK adquadratum Al. Sic auccm AF 

maiorquam AK, & AI nonminor quam AF. Vellic 

^ AF nu- 
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A F niinor quam A K, & A I non maior quam A F. Dico 
A K maioicmciTcquam FC, 

Tanganti» 
CnimGKKD, 
quibus parailc- 
la:agantur C Y 
Y X fccantcs 
AK FA conti- 
nuatas in pun- 
^tisYX.&com 

£Iearurcircu]us 
>EfK, quem 
K A produ^la 
fecetinR, &:rit 
t>rimum AFma 
iorquam AK, 
*c Al nonmi- 
nor quam A F, 
ergonequc AX 
minor crit qua 
A F , alioquin 
redaguia FAX 
minus cflctqua 
drato A I,quod 
eftfalfum, cftc- E>-^;J 
nim^acqualcCu yy 
ieitur AF maior / yy 
iitquam AK,&: X / 
AX non minor 
qudm AF, cric 
ipfa AX maior 
quam A K. Si- 
militcr quonia 

A K minor cft quam AF, & pcr confcqucns minor quim AI 
trit AY maior quam A K, rcdangulum cnim YAK a:qualc 
*cft quadrato AI, fcd & vtraquc AF AX oftcnfa cft maior quam 
A K, crgo quatuor proportionalium AK AF AXAYminima 
crit A K , & confequentcr maxima *A Y, (conftat quidcm*eas 
proportionalcs cflc, quia a;qualia* funt rcd angula Y A K F A X) 
quarc Y R maior crit quam XF,xqualis enim eompofifa:cxmaxi- 
ma&: minima maior* eft quamcompofitaexreliquis , fimiiitcr &: 
eaquxsqualis cft difFctcntia: uucr maximam&: minimammaior* 

E 2 cft 




Irm.t. 

Ltm.i. 
n.Stxti. 
Certl. 
Ltm.f. 

Lim,/. 
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cft quam rcli— 
quarum di£c 
rencia . 

Idcm dcmon 
ftrabimus fi AF 
ininorfitquani 
AK,Sd AI non 
maioc qua A F. 
Nam cum A I 
non fit maior 
quam AF, nc- 
quc AXmaior 
crit quam ipfa 
A F , alioquin 
rc^langulum 
FA X maiuscf- 
fctquadiato Al 

quod fieri noni 
i^.r* potcft , cft * c- 

nima;qualc,fcd 

ponitur A F mi 

nor quam AK» 

crgo6tipfa AX 

minor crit. Et 

quonia AI po- 

nituriw maior 

quam A F 3£ d <? 

A F minor qua 

AK,crit6dAI 

minorqua AK 

AYm?lto?^Lr,rcaangulamcnim Y AK acqiiale*cft ^"^drafa 
ALCuigiturfingulx AY AF A X oftcnlxfintminorcsqua AK^ 
u^ r critipfaAKma:^ma,vndc AY *minima,(untcmm propom^^ 

^W,* A K A F A X A Y proptcr squalitatcm* rcaangule>rum Y A K 
Ir^ F A X , lcd compofiti cx maxima , minmia * f 
u,n.6. compofita cx rcliquis , vcl maxims & minima; d.»»'^'^^"» Tn^^A 
^;-^"** quamdiffcrcntiainterrcliquas,crgoYR maiorcritquamXF,quoci 

*um7. ctiamdcmonftraaimus Sclupra. * a r i#>> A t;: ad 

In vtroquc igitur cafu , quoniam cft vt A G ad A C ita A K ad 
A Y, & ita F C ad C X, cnt A K , hoc cft A R ad A Y , vt F C ad 
CX, 8. cx.ftccc punao A intct punaa Y R,cnt conucrtedo 8^^^^^^^^^^^ 
poncndo, cxiftencc vcro R inter A Y , crif 'J!'^^" 
do.at cxiftcntc Y ii«(Sr A R, eritycr conuerfioncm ^ ^"^"^J^^j^J^"- 




1: 
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ncrtcndo, vtYB.adAR.ita X F ad F C, fcd oftcnfa cft Y R ma- 
iorquam XF,crgo&: AR.,hoccft AK raaiorcricquiinFC,quod 
ccat dcmonllianduQi. 

Lemma XVIIf. 

Iirjcmpoficis.Sitauccm AK maiorquam AF,&AInori 
mmor quam AK. Vcl fit A K minor quam A F, & Al 
non raaior quam AK. Dico FC quam A K maiorcm cffc . 




ConC(5lantaf enim vt prius G K KD, ci(qiie paranclasducantui^ 
C Y YX, qiiasfecent AK FA etiamcontinuatacin pun^lis Y X,' 
&conipIcaturcirculus DEFR, qucm KA prodndla fccctlin R. Et 
fitprimum AK maior quam AF, & AI non minor quam AK 
Ergoncquc AY minoreritquam AK, rcdtangulum cnim YAK 
arqualc * cft quadrato A I, led AK ponitur maiorquam AF, Lr- , 
go&: AY maiorcrit quam A F. Et quoniam A I ponitur non mi- 
jnorqudna AK, camaior critquam A F, &: A X multoraaior, rc- 
ikangulumcnim F A X aequalc * cft quadrato A I. nwr, 
Cumitaqucvnaqua-qucipfarum AX AK AY maiorfitquam c»r»L 
AF, critipla AF minima. Sed proptcra:quahtatcn>*re(ftangu!oru um-i^ 

F AX 
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Ztm.t'. 
ti. 

Ltm.j. 
Ltm,4, 



Ltm.f, 



Ltm.t. 
Certl. 
Lim.g. 
j s .G^in 
ti. 

i >m T- 
Ltm.f. 



FAX YAK proportionalcs funt AF AK AYAX, ErgoAy, 
altcra ncmpe cxtrcmarum,maxima*crit,fcd maxima,&: minima ma 
iorcs*funt rcliquis,vcl diffcrcntia maxima:,& minimjc maior cft qua 
difFcrcntiarcliquarum,ErgoXF maiorcritqudm YR. 

Vclfit AK minorquam AF, & A Inonmaiorqudm AK. Er- 
goncquc AY maiorcritquam AK, rcdangulumcnim YAK x- 
qualc*cft<^uadrato AI, lcd AK ponitur minor quamAF, Ergo 
6c AY quam AF minorcrit. Etquoniam A I ponitur non maior 
quam AK, &: AK minorquam A F, crit&: AI minorquamAF, 
&:confcqucnrcr AX multominorrcdangulucnim FAX xquale^ 
eft quadrato AI. Cumigitur vnaqua:quc rcftarum A X AY AK 
oftcnfafit minorquam AF, ipfa A F, maximacrit, vndc AX*mi 
nima , funt cnim proptcr * x^qualitatcm rc^langulorum FAX 
YAK proportionalcs A F AK AY AX . Ergo X F , maxima vi- 
dcliccc&:minima,vcl carumdifFcrcntia,maior*critqudm Y R, quae 
cft compofita cx rcliquis.vel rcliquarum diftcrcntia, quodctiam &c 
in fupcriori cafu dcmonftrauimus. 

In vtroqucigiturcafu.Quoniamcft vt AG ad ACita*FCad CX, 
&: ita*AK ad AY, crit vt FCad CX iti AK hoc cft AR ad 
A Y, &:cxiftcntc F intcr X C, critconucrtcndo&:diuidcndo,cxi- 
Hcntcvcro C intcr F X> critconucrtcndo&: componcndo, at cxi- 
Ilcnte X intcr FC,crirpcrconucrfioncm rationi5&:conucrtcndo» 

vt 



Ponatur hoc folium fuh linea fecunda pagin^ 19^ 
figura refptctMt ipfam pagtn/tm vt ferutant LenP' 
mati xix. 
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ttXF ad rCitaY R ad AK,fcd X F oftcnfacftmaiorqu4m YR 
Ci:ga&: F C quim AK maior crit,quodcratoftendcndum. 

Lemma XIX; 

C Intduofermicirculi ABC DEFin dirc^fihim b.-fcsha 
^ bcntcs, &c rcdla AK perpcndicularis ipfi D F fccet 
fcmicircuJum DE Fin K,&:exccntrocirculi DEF,quod 
fit V, ponatur V G iquaJis V C, & fiat * vt A G ad A C um.j.. 
ira quadrarum AK ad quadratum AI. Sit autem Al 
vcl non minor maiorc rcdarum AF A K , vcl non maior 
minorc. Dico maiorcm rcdlarum A K FC maximam cf-' 
fcomnium,quxper Aduda^inter circumfercntias AEC 
KF intcrijciuntur, minorcm vero minimam. Aliaruni 
autcmpropinquiorcmmaxima:,maiorcmc{rc rcmotiorc» 

Excipio autem femicirculos fe inuicem Jecantes , in e^uilus 
centrum V tdemefi quod puv.Elum y^yquomam tnijs non datur 
fntnima,propmquior enim puntlo JcEltonis , remotiori ex eadem^ 
farte Jemper mmor efi, xt infra demonjirabimus . 

lungnnnir igirur GK KD,quibus parallelaiducaturCTYXrc* 
canrcsAK F A cna continiiaras in pundis V X.Et fitcxiftcrccen- * 
tro Vinrcr punda A F recla A 1 non minor maiorc rcQarum A F 
A K. Vcl cxiftcnrc codcm ccnrro mrcr punda A D, fit AI non ma- 
ior minorcrcclarum AFAK. Ergoprimocafu AFmaior*crirqua, j. - 
AR. vndc AI non minor *quam AF cxporirionc. Sccundo ca- uJ^lj' 
fu AF minorcrirquam AK, tL Al nonmaior qudm AF limili-y» },mi^ 
tcrcxpofirionc. Iraqucvnoquc calu AK maior *eritquam FC. tirtmUi 
Oftcndcndumcft igirur A K maximam cflc F C minimam, atquc 
propinquiorcm ipfi A K remonorc maiorcm cffe . 

uucaturcnmi pcr A vrcunquc rcc^a Linea AEB fccan^ circum- 
fcrcnrias ABC K F in punaisii E, &: complcatur circulus D £ F H , **/ fun. 
qucm K A E A produiStx icccnt in pundis R K, & iungarur G H, ^ 
cui parallela ducaiur C S lec.ins A B criam continuaram in S.Duo 
igitiir rcclangula Y A K E A S a:c|iiAlia * crunt : quarc vt A K hoc iVc"'* 
crt A R. ad A E ita ctic A S ad A V,cxirtcntcqu]dcm ccntro V in- ,utjt»jt/ 

tcr 
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,Sft A K tcrpunaa AF, ficargumcntor. Scd AR minor cft quam AE; 

0x,if,a ^ &A S minorcritquam A Y. Et quoniam A I poniturnon 
^'L'„T^ininotqusimAI, camaior critquam AK, &: confcaucntcr mi- 
„«; rL.norquam AY, rcaangulum inim YAK a:qualccft quadtato 
io»r, m* AI. Cumigitur AI mmor fit quam A Y , cnt &: AF minor, Sc 
pcr confcqucns minor & A E , atquc A R multo minor , fic 
Lim I Jgitur quatuor proportionalium AR AEASAY maxima 
Mi.kiti» crit AY , minima*vcro A R, Vndc Y R maior crit quam SE, 
1« . compofita cnim cx maxima , &: minima maior cft*quam compofita 
L$m.7. cx rcliquis,fimilitcr,&: diftcrcntia maxima: & minima: maior*quam 
diffcrcntiardiquarum . . 
Exiftcntc vcro ccntro V intcr AD argumcntor hoc modo. Scd 
7.r#r/y. AR maior*cftquam AE, crgo &: AS maior crit qudm AY. Et 
quoniam A I non cft maior quam A F,fic cnim ponitur , ca mmoc 
critquam AK, vndcmaiorquam A Y , rcaangulum cnim Y A K 
aquale cft quadrato A I. Ergo 6c A F maior crit quam A Y , 6C 
confcqucntcr maior &: A E , atquc A R multo maior . Itaquc qua- 
tuor proportionalium ARAEASAY minimacnt A Y, maxN 
^%i'in ma*AR.Ergo YR maior*critquam S E, atquchocidcmdcmon- 
UL;.7.'ftrauimuscxjftcntcccntroCirculiDEFintcr AF. 

Etquoniaminvtroquc cafucft vt AG ad AC ira»AK ad A Y, 
Ltw.f. &:ita*EBadBS, crit AK hoccft ARad AY vt E B ad BS,&:c- 
xiftcntc A intcr YR critconucrtcndo&:componcndo,exiftcntc vc 
ro Rintcr A Y, critconucrtcndo &:diuidcndo,atcxiftcntc Y m- 
tcr A R ctit per conuerfioncm rationis &: conucrtcndo vt Y R ad 
AR ita SE ad EB, fcd Y R oftcnfa eft maior quam SE. crgoK 
A R hoccft AK maior critquam EB. Et fic dcmonftrabiiuromm. 
bus alijsmaior. Maximaeft jgituromnium AK. . ^ ~ * v 
ctrtl. pari rationc quoniam a;qualia ♦iunt reftangula E A S F A X, cnt 
i.im.<. EAadAFvtAX ad A S. Exiftcntc quidcm ccntro V mtcr 

hac rationc argumcntor . Scd A E minor cft quam A h crgo « 
A X minor crit qudm AS, &: quoniam A I pomtur non mmor 
qufm A F, ca malor crit quam A E, vndc minor quam A S quia rc 
Lim.f. Aanculum E AS a:qualc*cftquadraio AI;crgo& AF minorcrit 
Gurm AS, &: AE Lultominor. liaquequaiuor proportionahum 
-Sl--.. A F A X A S maxima crit A S, mmima AE. Quarc S E maior 

* crit ouam a x*. c j a c 

rxiicn.cvtrocentro V intcr AD, "8"««"'%; 
maiorcft qudm A F. crgo&: AX ma.orcr.tqudm A S. E« 
AI nondlmaiotqiiam AF, eani.noret.tquamAE, Ergoma.ot 

1"» quam A S, icftanguhim cnim E A S ''q"""'^*'!"»<''V{?,.r, or lei' 
. . ?c 6. A F maior «rt quam A S , A_E ^tn^to^^^j^»,' • ^X^tu 

nonftrauim 
Quoniam 



IC&: Ar maiorcniquaiii rvo,ot, »jiu*vvr — 
uir pi ororiionalium £ A AF AX AS minima crit AS , "^^^^PJ^^^^^^^ 
^ A ndc SE maioi ^crit qua Xf .Idcque in lupcnon calu dcmonftraum^ . 
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Quoniamigiturvtroquccafucftvt A G ad AC ita»Pr v 
&: ita*EB ad BS, erit EB ad BS vt FC ad Cx;&cxyen^^ P ^'«.^. 
intcr SE, critconucrtendo &:componcndo. exiftcntcvcro E inter 
SBcnt conucrtcndo & diuidcndo, cxiftcntcdeniquc S intcr £B 
crit pcr conucrfionem rationis & conucrtcndo vtSEad HBira 
X F ad FC, lcd SE oftcnla cft maiorquani XF, crgo&: EB ma- 
lorcritquam FC. Atquecadcm rationc quxuis aiia dcmonftrabi- - 
rur maiorquam FC. crgo minimacft FC . 

lamagatur pcr A vtcunquc redalinca AP N fccans circumfc- 
rentias A B C K F jn pundis P N, circumfercntiam vcro D R in L. 
fitquc N P niaxjma: AK propmquior quam E B, & concdatur G L 
ciqucpaiaJieladucatur CQ,ibcans LN , veici contmuatx occur- 

AN ad A h ita erit A S ad AQ^Si quidem cenfTum V flt inter 
AFricargumentabor. Scd AN minorcft quam A E. Ercro&: AS 
minor cnt quam A Q.. Et quoniam AI ponitur no minor quam A F. 
camaiorcntqndm A N, &:perconlequens maiorquamTo 

l uicnrquam AQ, &: AE inultominor.atqueminor &: A nJ nii^ 
tuor igitur proporiionaiium AN AE AS AQ maxima c^^^^ 

AN ma^?"^^^^ ^ 5^'"^" AD argumentabor lioc modo. Sed 
nunn?nn ^^^' crgo,& AS maior ertt quam AO Et<i^^V 

crgom^^^^ 

Hrfro A ^'^^^'^^'^^"Sulunienim N AQ arquale ^-eftaua- r^^ 

drato Al}qLiarc&:ArminoreritquamAS, &: A E muirn^^^^^^^^^^ ""-^' 

ttrn^ y.f''' "^"-^^'"^ ^^' VndeQ.N maior cnt^ -.S-- 
quarn S fc, quod demonftrauimus &: fupra. 

PO^^"l^"V?/"f ''o''''^"*' '^^^" vt AG ad A C ita * eft NPad 
P ?ntef NO ^ ^ N P ad P a vt E B ad B S, &: exiften tc 

f^r Pn f^.Q^«^'tco"nfrtendo &:componcndo,exiftente veroNin- 
N P c^n ^ diuidendo , ex.ftente denique Q fn « 

niaioLeri?. ' ^^iR-^ ''^'"'^ niaiorqudm S E, c?go& N P 
quTcft rciSon^ . ' Propinquior maxima: maior quam E A - 

Jiofci;aan,n?Ai'T^ Y/?'"P""^^ A F. fit AI nou maiormi- 
Al non .l "' AK. Vel cxiftentc codemcentro mter AD, fit 
Aj non minor maiorc rc^larum AF AK. Pnmo igitur cafu 

cxpofitionc . Sccun<5o cafu A K maior crit - quam A F crgo ^.t:^: \ 
tl cafh ^"^'^ AK, Similitcr cx pofitionc. Vtroque ilt ' 

tur calu F C maior * cnt quam AK t Itaquc oftendendum 

f cft ' ' 

Digitize<yirGoogIe ^ 



4t APOLLONII REDIVrvi 

ift FC maximam cflc, AK minimam,aliarumautcm propinqqio- 
rcm ipfi FC maiorem cflcrcmotiorc. ^ 

Ducaturcnim per A vtcunqucrcaa Linca AB E fccans circnm- 
fcrcntias ABC KF inpuni^isBE, complcaturcircuJusD E FH 
quem K A E A continuatie Icccnt in punttis JIH, &: conedatur 
c,T,t ^ ^^^^^ parallcla agatur C S lccans E H , vcJ ci coniinuara: oc- 
L^m.f. currcnsinS.Acqualia*jgiturcruntrcaanguJa FAX EAS,quarcvt 
A t ad A E ita cnt AS ad A X . Si quidcm ccntrum V fit intcr 
7.Tmif A F hoc niodo argumcntor j Scd AF maior^cft quam AE.Ergo 
&C AS maioreritquam A X. ' ° 

Et quoniam Al ponitur non maior qudm A K , ca minorcrit 
Lir^ t ^"^ V cVconlcqucntcrmaior qu.iin AX, reaangulum enini 
• F A X arquaJc^tft qujd.ato A J. Cum igitur A J niaior fit qua.n 
AX, critdi^ A K maiorarquc A E mulro maior,&: pciconJcquens 
niaior &: A F quatuor iguur proportionalium A F A E A S A X 
Um.i. mniima erit A X, &: conicqucntcr maxima*A F, vndc X F maioc * 
ty.jimim critqudm SE. 

tru.7. Si vcro ccntrum V fitintcr AD argumcntor in hunc modum. 
Scd A F minorcftqudm A E, crgo&: AS minor ciit quam AX. 
JEt quoniam A J ponitur non minor qudm A K, ca maior crit quani 
A hi V^ndeininorqudm A X, propterquod rcclanguJum F A X x- 
um.6, quatur*quadrato AI. Cum igitur A 1 minor fit quam AX , crit 
minor&: AK, &: AE multo minor,&: pcr conlcqucns minor & 
AF. Sicigitur quatuor proportionalium AFAE ASAX maxi- 
macrit AX, vndc minima AF. atqucadco XF maior crit qudm 
S E, quod quidcm demonltrauimus &: ibpcriori Calu . 

Quoniam igitur in vtroquc calu vt AG ad AC ita cft FC ad 
CX, &: ita EBadBS, critvt FCad CX ita EB ad B S, &: exi- 
ftcntc C inter X F, critconucrtendo &componendo,exil\entc vc- 
ro F inier XC critconucrtcndo&:diuidcndo ,atexiftcntc X inter 
FC, crit pcr conuerfioncm rationis &: conucrccndo , vc X F ad FC 
S E ad E B, fcdmaiorcft XF quam S E.ficdcmonftrauimus 5 crgo 
&: FC maior crit qudm EB. Et fic dcmonftrabitur maior quacuii- 
quc alia. Maxima cft igitur F C . 
Acqugquoniamx-qualia^funt rc£^angula E A S Y A K , crit vt 
E ad A K , hoc cft ad A R ita AY ad AS , exiftcntc quidem 
centro V inter A F, fic argumcntor. Scd A E, maior eft quam A K 
hoceftqudm AR, Ergo&: AY maiorentqudm AS. Et quoniain 
Al.noncft maior quam AK cx pofitionc.ca minorcritquam A E, 
crgomaiorqudm AS, rcdlangulum cnim E AS xquatur»quadra- 
to A I. Cum igitur A I maior litqudm A S, crit &: A R maior.at- 
quc A E multomaior.Itaquc quatuor proportionalium AE A 
\T^luim minimacrit AS, & pcrcourcqucns maxima^A E. vndc 

^ S E maioE ♦ crit quam Y 11. 

Exi- 



Lim.t 



Crrol. . 
Ltm.6 ^ 
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Exi(Vcntcvcroccntro V intcr AD, ficargumcntor. Scd AEmi- 
iiot*cft qu4m A K » hoc cft quam AR, crgo&: AY mmorcritr-^'''^ 
quam AS. Etquoniam AI noncft minorquam AK, ficponitur, 
ca maiorcrit quam AE, vndcminorquam AS, quia rcdlangu- 
lum EAS arquatur^quadrato AI. Cum itaquc AI minor fitquam ^*^-'* 
AS, critminor &: A K, atquc AE multo minor. Quatuorigitur 
froportionalium AE AR. AY AS maximacrit As, vndc mini- 
ina*AE, quarc SE maiorcrit quam YK- Atquc hoc idcm dc-^""'- 
(nonftrauimus&fupra. 

Quoniamigitur in vtro^uc cafu vt A G ad AC ita*cft EB adi#w.«'. 
BS,6«:ita*AK ad AY, cntvt EB ad BSita AKad AY, &: cxi- 
ftcntc B intcr ES,critconucrtcndo&componcndo,cxiftcntc vcro 
E intcrSE,critconucrtcndo&: diujdcndo,atcxiftcntc S intcr EB, 
eritpcrconucrfioncmrationis&conucrtcndovt SE adEBita YR. 
ad AR, hoccft ad A K, Sed SE oftcniacft maior quam Y R, cr- 
^o&: EB quam AK maior crit. Eademque ratione dcmonftrabi- 
^ur quxcunquc alia maior, quam A K . Minima eft igitur A K . 

Poftrcmoducarurpcr A auiEuisrcdahnca APN lccanscircum- 
fcrcnnas A B K F jn punctis P N, circumfercntiam vero D R ia 
L, fitquc N P ipfi t C propinquior quam EB, 5^ conc<ftatur G L 
cuiparallciaducatur CQ.X"ans NA, vcleicontinuat.T occurrcns 
inQ.Duoigitur rcdangula N AQ^EAS a:qualia*crunt, &: ob id 
vt AN ad AEitacrit AS ad AQ. Exjftcntcquidcmccntro Vin- ^'"'^' 
tcr AF, itaargumcntor. Scd AN maior*cftquam AE, crgo &: 
AS maior crit quam AQ^ Et quoniam AI non cft maior quam 
A K, fic cnim ponitur, ca minor erit quam A N , &: pcr conrcqucns 
gnaior quam AK, redtangulum enim N AQjEquatur " quadrato 
AI. Cumigitur AI maiorfitquam AQ^crit AE multo maior, 
&multomaior AN- Sicigitur quatuor proportionalium AN AE Lim t. 
AS AQjpinima crit AQ^naxima* vcro AN. atquc adco QN ma- 
ior*critquam S E. 

Exiftente vero ccntro Vintcr A D, hoc vtor argumcnto . Scd A N 
minor cft quam A E, crgo &cAS minor erit,quam A Q;_Et quoniam 
AI poniturnon minorquam A K ,ca maior crit qudm AN; vnde 
minor qudm A Q(quoniam redlangulum N A Qacauatur^quadrato ^"-^' 
A I) crgo &: A E, quam A Qminor crit, &: A N multo minor.Itaquc 
quatuorproportionaliumAN AE AS AQjnaximacrit AQ, mi- Ltmt. 
nima*vcr6 AN,vndc QNmaior*crit quimSE, quod ctiam dc- ay'** 
nionftrauimus, 6c fupra . 

Invtroquc igiturcafu quoniamcftvt A G ad AC ita NP ad 
PC^&:ita EB ad BS, crit NP ad PQ^ vt EBad BS, &: cxi- 
ftcntc P intctQN, crit conucrtcndo, &; componcndo , cxiftcn- 
tevcroNintcr QJ, crit conucrtcndoacdiuidcndo,atcxiftcnte Q, 
imcr P N, critpcr conucrfioncm rationis &: conucrtcndo vt QN ad 

F z NPita 
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N P iM SE ad EB, fcd QN maiorcft quam SE, ficdcmonftraui-; 
mus, crgo&: NP quam EB maior crit , noc cft propinqmoiTmaxi-. 
tnx FC maiorquam ca quxcft rcmotior. 

Scdccnrrum v iamfitin punflo A, 
ergoxquales crunt AG A C , Icdvt 
AG ad AC ita poniiur quadratum 
A K ad quadranmi Af , crgo quadra- 
tum A K quadraro Ai a:qualccr!tj 
quzrc &: rcda AK vcl Afa:qualis 
re£t;c A I . Igirui & js cafiis ad pra;icns 
Lcmma ptrtinct » pcnitor cnmi A I 
vcl non minor maiore rcclarum A F 

A K, yc\ non maicx- mmore . Oftendcndnm eft igitar maiorctn ipfa- 
lum AK FC maxmram clTi: , minorem vcro muumam, atquc pro- 
pinquiorem maxima: iriaiorcm cfTc rcmoriorc. 

In lcmicirculiscnimcxcadcm partc cxiftcntibus A K cui arqualis 
cft AF iiiaior cft quam FC, cadcmqucraiioncmaiorquam EB. Ei 
ficmaior quacunque alia.iMaximacftlgitur A K. 

Etquoniamrequalcsfunt AF AE, maiorautcm AC quam A15, 
crit reliqua F C minor quam rcliqua EB. cadcmquc rationc demon- 
ftrabirur omnibus alijsminor.Ergominima cft FC. 

Act7uc quoniam xqualcs lunt A N A E, minorautcm A P quanri 

AD, critrcliqua N P maior quam rciiqua t B,propinquior ncmpc 
xnaxmix maior quamca qua:eftrcmotior. 

Infcmicirculis vcrocx oppofiiocxi- 
ilentibus A F xqualiscft A£, AC vc- 
ro maior quam AB, tora igitur FC 
maiorcrir quam EB tota. liaqucma- 
ximacft FC. 

Similiter AK cui aequalis cft AE 
minor cft qua EB.Ergo minima eft AK. 

Poftremo,quoniam A N a:qualiseft 

AE, AP vero maior quam A B, critto- 
ta N P maior quam 1 B tota , hoc cft 
propinquior maxima:maior quam rc- 
moiior.Maiorigitur rcclarum AK FC 
inaxima cft omnium qua: inrercircuni 
fcrcntias A B C KF »nrcriiciuntur,mi- 
nor vcrumiiiima, aliatumautcm pro 
pinquior maximx maior rcn.oiiore, 
quod crjtoftcndcndum . 

At vcro infcmicirculis fc inuiccm . , 

fccanribusin quibus ccnrrnm V idem cftquodpufKf^uni A.pfop'^- 

OUiril»»i>-« r»ifii/l-rt fi-fWnnit ("fn^i^ii-fn Iririim nttr^r^ \A n^imTrCm Cl" 




<l«iOicm punito fcilignisicniicii culorum, quodfitMminorcmi 
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N P ita SE ad EB, fed QN maiorefl quam SE, ficdcmonftrani- 
mus, crgo& N P quam EB maiorcrit, hoc cll propinqmormaxi- 
ma: FC maiorquam ca qu.Tcft rcmotiOr< 



erg. 
AC 
Ah 

tUlT 

qua X 

Lcr 
vcl 
AK 
jurr 
piiK 
If 
cft . 
ficn 
E 
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xnaj 
li 
Hcn 
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xim; 
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mini 
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ta N 
pro{ 
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nor 
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A 
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fc remotlore cx cadc partc fic dcmo- y 

ftrabimus. Ducantur AB APlccan- 
tes circumfcrcntias MF MCin pudis 
EN B P &: fit EB pundo M propia- 
quiorquamN P. Qmigitur ABmi- 

nor efl: qua AP, AE vcro cqualis AN, . 

reliqua Hljminorcrit quamrcliqua ^ 
NP,lioccftpropinquiorpundo M minorquimca quxcft rcnic tior. 

liurfus ducintur AH AL ex altera re(flionis partc fccanrcscic- 
cumfcreiuias MK MA inpunctisHL OU&fit IL puniflo M pro- 
pinquiorquam OH.Eadem rationc AI maiorcftqudm AO, & AL 
acqualis A >T, critrcliqual Lminorqudm OH rcliqua, hoceft pro- 
pinquior puncto iectionis minor rcmociore,quod crat oilcndcikluni. 

Lemma XX; *^ ] . 

Ilfdcmpofitis. Sitautem Al minor maiorc re<n:ariim AF 
A K.maior minorc.Ergoa pun»5loA ad circumfcren- • ' * 
, tiam K Fducatur A Mxqualis AI, eaquc producatur ad 
circumfcrcnciam ABC in O . Dico maiorcm redlaruni 
AK FC maximam cfTeoniniumquarper A dudx intcr 
circumfcrcntias ABC KF iiitcrijciuntur, minimam vc- 
ro MO Aliarum autcm propinquiorcmmmimx^rcrao* 
tiorc ex cadcm parte mmorcm effc . 

Ducaturcnim per A quxcunqucrcc^a linci ABE lccanscircum- 
fcrentias ABC KF in pundtis B E, flicomplcaturcirailus DEFH, 
qu^m F A KA continuatxfccentin pundis HH, & concdanTuc 
GH GK KD,cifqucparallcla;ducantur CS CY YX fccantcs EA 
KA FA eriam produdas in pnndis SYX. Et fic primum AK maior 
quam FC. Qiioniamigitur vt AG ad AC ita*eft A K ad A Y. 6c ^"'^- 
ira« FC ad CX.erit AK hoccft AR ad AY vt FC ad CX, &: cxr- 
ftcntcpunfto A intcr YR, crit conucrtcndo &: componcdo ac rur- 
lusconuertcndcexiftenie vero R intcr AY, eritconuerrcndo&:di- 
uidcndo ruifus conucrtCMdo,ar cxiftenre Y inter AR, crir pcr con- 
ucrfionem rationis,vt AR ad RY ita FC ad XF, fcd AR, hoc cft 
AK ponitur maior quAm F C Frgo U RY quam XF maior crir. 

Etquoniamredangulum Y AK, hoc cft Y AR jrqnnlc * cft rc- c»rLt,i, 
aangulo f A X *i>ropo£tionalci> cium A R A F A X .A Y, fcd RY ><.„//».' 

oHcnia. 



Digitized la/Coogle 



4€ APOLLONII REDIVIVI 

oflenfa cft maior quam X F. hoc eft comporita ex extremis miioc 
quam compofita cx mcdijs,vcl diffcrentia cxtrcmarum maior quam 
Ltm.9. dift'crcntianicdiarum,ergoaltera*cxtrcmarum AR AY maxima 
&L1.1P crit, altcra minima. Exiltcntequidcm centro V inter A F fic argu- 
.. mentor. Sed AR non eft maxima,quia*minor eft quam A F. Ergo 
L» j?' erit,&: confcqucntcr AY ♦maxima. Itaque AY maiorcrit 

qudm AF, &: multo maior qudm AE . 
€*ni. Etquoniam proptcr*a:qua]itatcm rcaangulorum YAK EAS cft 
j.tM.f. vt AK ad AE, minor videlicct ad maiorcm ita AS ad AY, erit 
&: AS minor quam AY, feu quod idcm valet AY maior qudm AS. 
Cumigitur AY maiorfitquam AS, maiorqudm AE, acetiam 
maiorqudm AK vtdcmonftrauimus,critipfaAYmaximaquatuor 
Z'%min Proportionalium AK AE AS AY,vndc AK*minima.QuarcRY 
^2;.^|*maiorcritquam SE. 

Exiftentc vcro ceniro V intcr AD argumentor hoc modo. Scd 
r-Tfrtj. AR non eft minima , eft enim maior ♦qudm A F, ergo maxima 
erit,vndc A Y * mmima.ltaquc A Y minor cril quam A F, &: idc6 



^ , multominor quam A E. 



x*«r. Etquoniamaequalia*funt reaangula Y AK EAS, eritvt AK 
f Xriy. A E, maior*videlicet ad minorem.ita A S ad A Y, ergo & A S 
maior crit quam A Y, fcu quod idcm cft A Y minor quam AS. 
Cum igitur A Y minor fit quam A S, &: minor quam A E, &: etiam 
minorquamAK, vtcft demonftratum . Eritipfa AY minima qua- 
ztm.i.7 tuor proportionalium AK AEAS AY, quarc AK *maxima, 
jjQwi». vndc YR maior*erit^uam SE, quodetdcmonftrauimus&: fupra . 
tru.^. JnvtroqueigiturcaiuquoniameftvtAGad A C ita*AK ad AY, 
i-m.f, &:ita*EBadBS,eritAK,hoccftARad AY ficut EBadBS,&: exiften 
tc A inter YR,erit conuertcndo &: componcdo,cxiftcn rc vero R intcr 
AY,eritconucrtcdo&:diuidcdo,atcxiftente Y inter A Rcritpercon 
uerfionem rationis &c conuertcndo,vt R Y ad A R, hoceft ad A K 
ita SE ad EB, fed R Y oftenfacft maior quam SE, crgo &: A K 
quam EBmaiorcrit. Eadcmqucrationcdcmonftrabituromnibus 
alijsmaior. Maxima cft igitur AK. 

Sed fit FC maiorquam AK, quoniamigitur vt AG ad AC 
Zm.f, ita*cft FC ad CX, &: ita* AK ad AY,crit FC ad CX vt AK' 
hoceft AR ad AY, &:exiftente A inter YR, erit conucricndo 
&: componendo&: rurlusconuertendo, exiftente vcro R inter AY 
eritconuertendo&diuidcndo&rurrusconucrrendo,at exiftentc Y 
inter AR erit perconucrfionem rationis, vt FC ad X F ita AR 
ad R Y, fcd ponjtur F C maior quam A R, hoc cft quam A K , er- 
go&: X Fmaioreritquam RY, fed XF compofita eft exextremis 
auatuorproportionahum AFAYARAX, ipfavero RY exmc- 
dijs, vcl X F difTcrcntia cft cxtrcmarum, R Y difFercntia mediarum 
(funtcnim proportionalcs AF AY AR AX, quia rcaangulum 

F AX 



L I B E R S E C V N D V S. 
Po»Aturhoc foiiuminter paginas 4^.07« 47, 
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FAX *xquatur redangiilo Y AK hoc eft Y A II. ) Tgitur alrcra ctrXf.t: 
cxtremarum AF AX maxima^crir, altera minima . txidcntcqui t-*^»- 
dcm ccntro V intcr AF hac rationc argumcntor . Scd A F non ^^* **' 
eft minima, quia maior^cft quam A R, crgo maxima crit.vndc A X-^ 
^minima. Itaquc AX minorcft quam AR, &: multo minorqudm htmt, 
AE. Et quoniamcft, vt A F ad AE maiorvidchcct ad minorcm CtrW. ., 
ita A S ad A X , lunt cnim a:quaha*Vcdangula F A X E A S, cr- 
goSc AS maiorcrit quAm AX, hoc cft AX minor quam AS, 
lcd&: AX vtdcmonftrauimusminorcftquam AE, &:con(equcn- 
tcrmmorctiamquam A F, crgoquatuorproportionahum AF AE 
AS A X minima crit AX , vndc^^A F maxima . Qiiarc X F ma- , 
ior*critquam SE. '•gi"''- 

Exiftcntc vcroccntro V intcr A D, hoc modoargumcntor . Scd ''^* 
A F noncft maxima,quia minor*cftqudm A K- Ergo mmima crit, 7.rmy. 
& pcr confequens maxima A X. Itaquc A X maiorcritquam AK, 
&multo maior quam AE. Et quoniam propter xqualitatcm*rc- ctr%l. 
ftangulorum F A X E AS proportionalcs lunt AF AE AS A Ltm.f. 
«£cft A F mmor»quam AE, crgo 6d A S minor crit quim AX, 7.r*r/y. 
Tcu quod idcm cft A X maior quam A S, fcd A X oftcnla cft quo- 
que maiorquam AE, &:percon(cqucnsmaiorquoque quam A F. 
Ergoquaruor proportionalium A F A E AS AX maximacft A X, 
vndcminima*AF. Itaquc X F maior crit quam SE. Atquc hoc Ltmt: 
idcm dcmonftrauimus & fupra . Mt %mn, 

Itaquc in vtroque cafu quoniam cft vt AG ad AC ita*FC ad ^J^J' 
CX&:ita*EBadBS. critFCadCX vt EBadBS, &:cxiftcntc 
C inter FX.cric conucrtcndo^dcomponcndo , exiftcnrc vcro F in- 
tcr XC, crit conncrtcndo &: diuidcndo, atexiftcntc X intcr FC, 
erit pcr conucrfioncm rationis & coaiiertcndo vt X F ad FC ita 
S E ad £ B, fcd uftcnfa cft X F maior qudm S E, Ergo & F C maioc 

eritquam EB. Similitcrdcino.iftrabituromnibusalijs maior. Ec- 
gomaximacft FC. 

Scd fint A-qualcs AK FC.Qm igiturvt AG ad ACita*cftFCad ume' 
CX,&itaAK ad AY.critFCadCXvt AKhoccft AR adAY,fed 
FC ponitur .-cqualis A R , vcl A K , crgo 6d C X xquaiis crit ipfi 
A Yj quarc pcr additioncm, vcl lubduftionem a:qualium xqualibus 
erit X F xqualis Y R, lcd X F compofita cft cx cxtrcmis quatuor 
proportionalium FAAYARAX, ipfa vcro R Y cx medijs , vcl S 
X F diffcrctia cft cxtrcmarum, RY diftcrcntia mcdiarfi, funtenim C 
proptcr xqualitaicm^rcaangulorum F A X Y A K hoc cft Y A R ^ , 
proporiioiulcs*FA AY AR AX, crgo AF AX ipfis AY KK umg 
xq.ialcs*crut,maiorvidelicctmarori,minorminori,Itaquc AFaiqua- \6.ux,i. 
liscritaltcrnptarum AY AR, fcd exiftcnrc ccntro V inrcr pun. 
fta AF. ipia A F maiorcft quam AR, Ergo AF xqualis crit ip- 
fi A Y, aiquc adco AY maior quam A E. Et quo;iiam xqualia 

funt 
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. • funt rcclangula YAK EAS,crit AY ad AE, maior vidclicet ad 
niinorcm, vt A S ad AK, hoceft ad A R, crgo &: AS maior eric 
quam Ak,fed&: AY maioreft quam A R, fimilitcr maior &: A E, 
iim f crgoquatuor proportionalium A Y AE AS AR minimaerit AR, 
js-§lMw. &:conrequenter maxima * A Yj Vnde R Y maior ^erit quam SE . 
& Lt.f. Exiftcnte veroceniro V intcrpunda AD, crit AF minorquani 
A R, crgoxqualiscritipfi AY,oftenfa cnim cft A F arqualis altcri 
ipfarum AY AR, Itaque AY minor erirquam AE. Etquoniam, 
Co. it.c. proptcr a:quaIitatcm*rcdangulorum Y A K E A S, cft vt *A Y ad 
st.Stxfi. ^ £^ minor vidclicet ad maiorem, ita A S ad A K, vcl ad A R, ergo 
&: AS minorcritquam A R, fcd &: vrraque ipfarum A Y A E mi- 
:as.%uin, norcft quam A R . Ergo quatuor proportionalium A Y A E A S 
trLi;r. ARmaximaerit A R, vndc minima AY, quare RY maiorerit 

quam S E . Atque hoc idem dcmonftrauimus &: fupra . 
Ltm.f. Quoniam i^itur in vtroquc cafu vt AG ad AC ita+^cft EB ad 
BS,&:ita* AK ad AY, crit AK hoccft A R ad A Y vt EBad 
B S , &: exiftcnte Ainter R Y , eric conucrtcndo &: componcndo, 
cxiftcntcvero R inter AY crit conucrtcndo&:diuidendo, cxiften- 
tedenique Y inter AR, critpcrconuerfioncmrationis &:conuer- 
tendo vt R Y ad A R hoc cft ad A K ira S E ad E B, fed R Y often- 
facft niaior quam SE,crgo&: AK quam EB maior erit. Atquc 
eadem rationc demonftrabitur maior omnibus alijs. Cum igitur 
A K maior fitomnibus per A dudis,&:ci a:qualis fit FC, cm&c 
ipfa F C omnibus maior, &: ideo vtraque maxima . Maior igitur re- 
^arum AK FC maximacftomnium,qurEpcr A dudx intercir- 
cumfcrcntias ABC K F intreijciunturquod cfto primum . 

lamvcroproducatur M A donec fccct circnmfercntiam R D ia 
T, &:concctatur GT, ciqueparallela agatur C r^ fccans M A con- 
Ltm.C. tinuatamin 94. Redangulum igitiir xM A xqualc *critqtiadrato 
Al hoceftquadrato AM, funtenim arqualcs A I A M cxconftru- 
tioBc, quarc AM xqualis crit ipfi A Scd quoniam retlangu- 
Ltm.e. ]um F AX a:quale ^eftquadrato A I fcu quadrato AM, propon- 
i7.stxti. tionalcs ^crunt A F AM AX, funtauran &: ina:qualcs, ergo X F 
compofitaexextrcmismaioreritquam dupla media, hoc eft quani 
• M9£. Etquoniam eft,vt AG ad AC, ita ^ FC ad C X , & ita ^ 
MO ad O 9i, crit F C ad C X vr M O ad O B^, &: conuertcndo vt 
C X ad F C ita O 9i ad M 0,& componendo vt X F ad F C ita crit 
M 9^ ad MO, fcdoftenfa cft X F maior quam M ik> crgo&:.F C 
quam MO maiorcrit. 

Eadcmratione.QuoniamrCtVangulum YAK aiqualc eft quadra 
ro Al, idcftquadrato AM, proportionaleserunt AK A M AY, 
funtautem &:ina'quaIcs,crgo R Y compofita excxtrcmis AK AY 
Ltm.c. maior erit quani M idcft, quani dupla mcdia . Scd quoniam eft 

vt AG 
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Vt AG ad AC ira*AK ad A Y, &:ira MOad O ik, crit AK c 
idcft AR ad AY ficuc MO ad O &: conuertendo vc A Y ad 
AR ita O vt ad M O, &: componendo vt R Y ad A R ita crit M jj^ 
ad M O, icd R Y maior cft quani M Jjt vtdcmonftrauimus,crgo6£ 
A R hoc eft A K maior crit quam M O . 

Similircr , quoniam rcaangukim EAS a:quatur*qiiadraro AI r 
idcft AM proporrionalcs»crunc AE AM AS, fcd &:ina:qualcs i^Tw/ 
funtjcrgo SE compofitaexcxtrcmismaiorcritquam M Jk, mcdia 
vidclicetdupla. Etquoniamvt AG ad AC ita*cft EB ad 13S 
ita * M O ad O 9«, crit EBadBSvtMOadOife,^: conucrtcn- ' 
dovtBS ad EB ita O 9i ad M O, &: componcndo vt SE ad EB ita 
crit M^t ad MCfcdmaiorcft SE quam MFtf,crgo&: EB quam 
>MO maiorcrit. Atquccadcmrationcdcmonftrabmiusquamcun- 
quc aliam maiorcm clTc ipTa MO. Minimacft igitur MO omnium 
qux pcr A ducuntur, &:inter circumfcrcntias ABC Kf intcrii- 
ciuntur, quod cfto fecundum . 

Et fin femicirculis fe inuicem fecantilus non daturmini' 
mai ta enim qu* proptnqutvr efl punElo feSltonis remotiore ex 
eadempartefemperminorefiyfed vtomnilfus figuris vnaea^ 
demque demonflratio conuentat infemicirculis fefe fecantibus 
funEtum feSionis vocetur minima . 

Ducaturcrgopcc A vtcunqucrcaalinca AN P fccans circum- 
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fercntias ABC KFinpundis PN itavtrcfta NP fitminimaj MO 
propmquiorquam E]3;,caquc produdafccct quoquc circcmfcrcn- 




tlam RD in L, fintquc NP E"B cxeadcm partc minimx, &: iunga- 
tur G L, cui parallcla ducatur CQ_occurrcns N A produclx in Q:^ 
c» Lt.e. £rit igitur propicr xqualitatcm * rcd:angulorum E A S N -^Q^^P 
if.s.xn AE ad AN ita*AQ ad AS m Icmicirculis quidcm in quibus A h. 

maioriredarum A F AD propinquior cft quam AN ficargumcn- 
r.rmy. lor. Scd A E' maior cft quam AN,crgo & AQmaior crit quam 
AS. Scd quoniam rcdlangulum N AQ.a:quatur quadrato -^^ ^ 
c\\ quadrato A M, &: A N vt propinquior maiori rcilarum A F A D 
7.T#r/y. maior*qaam AM, quxcft rcmotior, crgo AN maior crit quam 
AQ, &: yct conlcqucns A E muho maior,aiquc multo maior quam 
Ai>. Sicigiturquatuorproportionalmm AE AN AQ_AS maxi- 
maerit A E, minimavcro AS, vndc SE maior ♦critquam QJ^- 

In lemicirculis vero in quibus A E 4 maiorcredlarum A F A D rc- 
motiorcllquam AN, argumcntor hocmodo. Scd Ab minor*clt 
quam AN, crgo&: AQjninor critquam AS. Sed quoniamrc- 
Aangiilum A N Q^qualc cll quadrato AI, vcl quadrato A M , 5^ 
A N iumor quam A M^ereo ipla A N mulio mmor cnt quam A Q^ 

6i:mulio 
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&:multo minor quam AS,oflcnU cll Qnim AS maiorquam A (> 
Quatuoc igitur proportiooaliuni. AE AH, AQ_AS minmiacr^c 
AE, maxjma A S, vndt SE *maior crit quam QN. Aiquchoc /sf^mi» 
idcmdcmonftrauimu5&: fupra. . >. t»- ^ v»/7.».7.* 

Dcniquein vtroquccafu quoniam cft vt AG ad AC ita* NPad * 
PQ^&ita EBad BS,critNPad PQ_vt IB BS, &:cxiftcntc B in- 
tcr ES critconucrtcndo&componcndo, exjftcntcvcro E inrcr Bj> 
erirconucrtcndo&diuidendo,atcxiflcntc S intcr FB, crirpcrcoiiT 
iicrfioncm raTicnis & conucricndo, vr QN ad N P ira S E ad FB 
fcd minorcft QN quam SE vtdcmonflrauimus,crgo&:NPqiunI 
M minor crit. Piopinquior igirur minimx mmor cft remotiorc, 
quodpoflrcmolococratdcmonlUandum . 

C O R O L L A R I V M 1. 

Anifcftum cft igitur AK maximam e/reomnium, 
qua:intercircumfcrcntias KM AOinterijciunrur. 
Oftcnfum cft cnim propinquiorem ipfi MO remoiiorc 
cx cadempartc minorcm cfTcjfcd AK rcmoti/Iima cft om- 
ni um,crgo & maxima . 

COROLLARIVM II. 

C Imilitcr manifcftum cft FC maximam cfTc omnium qu^ 
•-^mtcr circumfcrcntias MF OC intcrijciuntur . Cum 
cnim propinquior ipfi MO rcmotiorc excadcm partc 
often/a /it minor, ipfa FC qux rcmotiflima cftomnium, 
omniummaximacric. , * 

PROBLEMA. 

p\Acis duobusfcmicirculisin dircdum bafcshabcnci- 
tibus. Intercorumcircumfcrentias poncrcrcdam 
lincam magnitudinc datam ,(]uxad vnius fcmicirculo- 
rum angulum pcrtmgat . 

Oportcr autcm cam magnitudinc datam non cfTc ma- 
iorcm maxima rc(flarum lmcarum,cjua: ad ipfum anguium 

O 2 pcr- 



Digitoie by Google 



Sz APOLLONri RE6IVIVI 
pcrtingcntcs iiucrcircuiTifercntias inrerijciuntur, ncqac 
minorcm minima. Quarautcm fitma\ima,c[U2eYC piiM^ 
ma,iamc/l^demonflratum- li.tina- M 

Sint cUti duorcmicircali ABC HEF in diie^liim iTafcs habciites 
AC D F, data autemrccli Liuca Z fk,. fitiiucatur A K coutingcn?» 
lcmicjrculuni DEF iu K, fipuntlum A lu cxti j. ballm lenudrcuU 
DF, fivcto fit in ipCa lialeducatui* AK pcipcndiculansm D F lc- 
cans citcumfcrcntiani DEF in K. Opoitctuuer cucuiufcreutias 
ARC KF ponere tcdam LiiK-ani xqualcin Z B£ datx,ita vt ad 
punctum A pcitingat. Opoitcbic autem iplau^ Zij* noaeire ma- 
iorcm maxima rc£tarum, qua; ad pundum A pertingcntcs intct 
ciiciimfcicuiias AliC KF mtcnjciuuiur , ncquc miuorcm mi- 
nima. 

Pnmum exifiantfcmicirculi,vcl.cxoppofiio,vel alt€rin aUcFOitv 
clurus,neutervcToalterum rangat, aut fccct ctiamfi compleantur- 
Etfit, vbialterincluditur , FCmaiorquam AD, Inoppofitis vcra, 
cxiftenrcpundtcv A inbafc DF, f^minor, exifteniccmm cxtca,fjt 
quomodbcanquc. Producatur A K ad circumfcrcntiam ABC iii 
T. Si igi^ut Z data fit .Tqunlis maximx, factumiam critquod pro- 
ponebatur.ctenimmaximacftea, qua: maior cft rcrtarum KT FC. 
Sivcro Z 8£ fita:qualisminimx,minimaque fit ca qux iiTinorcft ip- 
farum KT F C,i6idcaifaduiucricquodpropotiebatur. Sinipfarum 
minor non fit minima , inucnra minima, problcmati fatisfiet . Quo- 
modoautcm inuenicnda fit minima vide Lemmata j6. 5c20. SedCi 
Z Rt minor fiT maxima maior autcmminima ponatur cx ccntro Cir- 
culi DEF, quod fit V, rccta VG xqualis ipfi V C, ficZij* iccerur 
bifariam in L, &«:fiatvt*A G ad AC ita kuudratum A K adqua.- 
dratum AL Similitcr vt AG ad AC ita nat LZ ad ZN. Et cxi- 
filcute punclo A cxtra bafimfemicirculi DF , fiatLN differcntia 
rcaarum L Z Z N, cxiftentcvcro inipfa balc.fiat LN carundcm 
aggrcgatum. in ipfaautem LN dcfcribatur fcmicirculus,in quo ac- 
c6uK>dcturrcda LB xqualis ALcft cnim AI minor quim LNvtfc 
qucnTiLcn>arc(kmanflrabimus,& jungatur Nb,&:ccntro N inrer- 
uallo Nb dcfcribatur circulus, qucm LN producta fccctin puntlis 
PQvjSda pundo A adcircuinferauiam KF ducatur A E ipfi L? 
diftcrcntix vel aegrcgato redatum L N Nb xqualrs. Quoaotem 
cafu LP fiat differcntia, quovc aggrcgatum , puft fcqucnsl^cmma 
praiccpta ponemi>s , 6C iuilc ijs qux liequuniur Lcmmatibus demon- 
ftrabimus cam rc^a poflc duci. Producta denique vbi opus cxigit A E 
adciccumfcrentiain ABC in B, facka cricproblciYiatis conftruftio* 
ScccrcnimP> Actiamprodu£ka fcmicirculum DEF,aac circuluni 
complccumiu ^^, &conc6kaiur QH, cuipasaUciadwcatut CS lc 

cans 
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cans V. Ay vcl cicontirtuata: occiirrcnsin S, &din.il:cctiir LNin 
Quoniani igitur .vqualcs lunt L N N R, Sc a-qua!cs ciuoqiic NQ 
N 1*, crunt pcrarqualiunj a;quaiibus addiuoncni, vcl liibdcrdiorcm 
aiqualcs &: LQ R P. 

Et qnoniam LG tangit circnlum PbQjn b , angnlus cnim 
LbN in fcmicirculo rcClus crt , rcdnngulum PLQ a^iualc *'ciit ^^•^""'9' 
quadrato Lb , fcd &: rcclangulum li A S a:qnatur *qundrato AI 
hoc cft Lb, crgoa:quaIia erunt rcctangula £ AS PLQ, lcd E A ^ ^*'*^» 
aqualiscft LP cx conftrutionc,crgo fi^^^A S a^qualis crit LQ, hoc 
cftipfi P R, oftcnlxlunt cnim a:qualcs LQJMC Quare touE S 
toti L R a*qualis crit. 

Poftrcmoquoniamcft vt AG ad AC ita LZ ad ZNcxconftrn- 
dionc^c ita * quoque E B ad B S , crit E B ad B S vt L Z ad Z N, t,w r ' 
&:cxiftcnrepunclo B inter punda SE critconucrtcndo&:compo'- c i.«.V. 
nendo,cxiftentc vcro E intcr SB,critconucrtcndo&;diuidcndofat 
cxiftcntc S intcr EB, eritpcrconucrfioncmrationis,&: conucrtcn- 
do,vt S E ad E B, ita N L ad L Z, iioc cft ita L R ad Z ^t, cft cnim 
cadem ratio dupli adduplum qua: fcmpli ad fimplum,fcd S E prima 
ofteiacft^Equalis L R iertix,crgo &: EB fecuda quarra: acqua- 
hs crit. Pofita cft igitur intcrcircumfcrcntias ABC KF rcda linca 
EB a:qualis Z data:,caquc adpunclum A pcrtingit^quodcratfa- 
dcnduui . 



Lemma XXI. 

T vcrorcdtam Al miiiorcm cfle quam LN, fic Jc- 
monftrabimus. 



A 

lunganturGK KD.quibusparaliela: ducantur CY YXfccan- 
tcs AK t A conimuatasin punclis YX, S^duplicctur L N in R. &: 
fit primu FC minima omniuni , qua- pcr A duiaa:intcrcircum- 
fcrcntias lcmicircuiovum intCiiiciuntur.Quoniam igit ur retlan^u- 
lumF AX a:quale» cft quadrato AI, eruntproportionalcs F A AI £m.>: 
AX. Vnde compofita excxtrcmis non crit minor mcdi«dupIo,hoc ^ ^•-^» 
clt FX non crit minor quam A 1 dupla . 

Etquoniamcft vt AGad ACitd LZ ad Z N cx conftruaionc 
« »ta quoquc F C ad C X , crit F C ad C X vt LZ ad Z N , &c 
cxntcntcpunao C intcr F X.critconuertcndo &: componcndo &: 
rurlusconucrtcndo.cxiftcntc vcro F inter XC, crit conucrtcndo 
diuidcndoquc, &:itctumconucrtcndo,atcxiftcnte X intcr FC crit 

Sn^/rn^^iTp"'^'''^"'''^'' FC ad FXit4 LZ ad L N,&:itaquo 
que Z^ ad LR,dupla vidclicct ad duplam fcd FC m^nor eft 

goac F X quam LR mmoicrit,Ud F X non cftminorquam A ( 

, . tlti^^la,^ 
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liiipia.vtcfcmonllrauimus, crgo&: Al dupla miiiorcrit quam L R, 
^ pcr conlequcns A I fuiipU aiuiorqudm L N,qua;cll dmiidia ip- 
JiuiLK,. 




Dcindcfit KT omnium minima . Eadcm rarione, quoniamre» 
Lt s.ttt ftangulum YAK a:quatur* quadrato AI, erunt proportionaies« 
t/.stxii Y A AI A K , quarc YK compofira cx cxtrcmis non crit minor 
quam AI dupla . 

L$,s.«ti Etquoniameft vt AG ad ACita*KTad TY, &:ita quoquc 
LZ ad ZN cxconftruclionc, erit KT ad T Y vt LZ ad ZN, & 
cxiftcnte Z intcr L N, crit conucrrcndo &c componendo ac etiam 
conuericndo,cxiftcnte vcro L intcr Z N , crit conucricndo 6c diui- 
dendofi^rurrusconucrtendo,atcxiftcntc N intcrLZ, eritpcrcon- 
uerfionemrationis vt KT ad YK ita LZ ad LN, hoceftita Z 
ad LR, dupla vidclicetadduplam. Sed KT, cumfic minima.mi- 
noreftquam Z^f, poniturenim Zfl^ maior minima,£rgo&: YK 
minorcritquam LR. Ibd YK oftcnfa cft nonminor qudm A I du 
pla,crgoS^ AI duplaminoreritquam LR, &: pcr conlcqucns AI 
limplaminorquam L N, dimidiavidclicct jpfius LR. 

Dcniquc 




Dcniquencutra rcclarum K T FC fitminimi. fcdalia quardam,' 
Vtpotc MO>qux produ£ta fccctfcmicirculum D EF, aut circulum 
complctumin H, fiiiungatur G H, cui parallela ducaiur CS oc- 
cdrrcns MA continuata: in S. R.c£langnlum igirur MAS a^qualc* ^ sMe 
critquadrato AI,&:idc6 proportionalcs cruiit MA AI AS, qua- 
rc M S compolita cx cxtrcmis non critminor quim Aldupla. 

Etquoniam cft vt A G ad AC ita*MO ad OS , 6c ita quoquc 
L Z ad Z N cx conftrudionc , crit M O ad O S vt L Z ad Z N, &: 
cxidcntc O intcr M S, crit conucrfcndo componendoquc,6«:rurfus 
conucrtcndo.cxiftcnrc vcro M intcr OS, critconuertcndo.Scdiui- 
dcndo,acrurl'us conucrtcndD,atcx:llcntc S intcr MO,critpcr co:i- 
ucrfioncm rationis ,vt M O ad MS ita LZ ad L N , idcft \ta Z 3i 
ad LR, dupla vidclicctad duplam. Sed MO. cum ficminima, mi- 
norcftquam Zfk, crgo3d M S minorcntquam Ltl. iedoftcnlacft 
MSnonm.nor quam Aldupla, crgo &ipla A I Uiipla muiorcnc 
quam LR, &conrcqucntcr Al fimpla minor C|uam LN,hoccft 
quam dimidiaipfius L K. Quocunqucigiiur calii rcfta Al mmoc 
cftquam LN, quod crat dciuonftrandam » 

Quoautemcafu LP fiat drlferenti^ recl.irum LJ^lJ^h^ 
^uQue aggregatum»ratLhiScoHHat pr^ceptis , ' 

P R AE- 
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PRAECEPTVM I. 

SI AI nnn fit minor maiorc redlarum AF AK, fiat 
LP diftcrcntia rcdlarum LN N b . 

PRAECEPTVM II. 

SI vcro AI non fit maiorminore rcdlarum AF AK, 
fiat LP aggrcgatum rcdlarum LN Nb , 

PRAECEPTVM IH. 

SEdfi AI minorfiimaiorc rcdarum AF AK, maior 
autcmminorc, fiat L P fiuc diffcrcntia,fiucaggrcga- 
tumrcdarum LN Nb, dummodo 29« datancutrarcdla- 
rum KT FC fitmaior.AtquchoccafijrcdaipfiZ^iajqua- 
lis potcrit aptari intcr circumfi^rcntias fcmicirculorum 
cx vtraqucparrc minimx,&:idco duobusmodis Problcma 
abfolui.Namfi LP fiatdiffercntia,aptabiturcarc6tain- 
tcr circumfcrcntias fcmicirculorum qua: minima, &ca 
qua:minor cftredarum AF AK ctiam produda tcrmi- 
nantur. Sivcro LP fiat aggrcgatum, aptabitur carcdta 
intcrcircumfcrcntias fcmicirculorum , qua: minima & 
ca qua: maior cft rc<5larum AF AK ctiam produ<5la . 
tcrminantur. 

PRAECEPTVM IIIi; 

C I autcm Z^^datamaiorfitminorcrcdarum KT FC, 
rc6la,ipfi Z9« acqualis,potcrit aptari intcr circumfc- 
rcntias fcmicirculorum cx vnatantam partc minimit, id 
cft intcr circumfcrcntias qua: minima,& maxima intcrci^ 
piuntur. Ergo fi altcrutra rcciilarum A F A K, ca fciliccc 
qua: contcrmina cft mmmx, hoc cH maiori rcdtarum 
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KT FC, minorfucritquam reliqua,fiat LP difFcrcntia 
rcdlarum L N N b, Sin maior, fiat aggrcgatum . 

Lemma XXII , 

C Itigitur Al non minor maiore rcd:arum AF AK. 
^ Rcdamjpfi LP difFercniiacrcaarum LN Nbarqua- 
lcm, poflc apundb© A ad circumfcrcntiam K F duci, lic 
dcmonflrabimus . 

Conc- 

ftaturGK 
KD,qui- 
bus paral- 
lcla: agan- 
tur CY 
yx fcca- 
tcs AK 
CAconti- 
nuatas in 
pQaisYX, . 
&: dupli-^ 
cetur LN 
in R.Ergo — 
aqualese-'^ 
runt L 

IlP,xqua- 5t z 

libusenim LN NR nddlfn: runt.Tqnalcs NQNP,quarcrc£lanffu- 
lum PLQjcqualc crit rcdangulo LPR, rc3"rcftanguJum PLQ 
arqualccft quadrato Lb, circulumcnim PbQ^angit Lb inb,quo- 
niam rcdlus eft angulus LbN infcmicirculoj Ergo&rcilangulura 
L P R a:qualc crit quadrato L b . 

Primum igitur fit AF maiorquam A K, Ergo cum Alnonfit 
niinorquam AFjCaenimponitur non minormaiorcrc£larum AF 
AK,critKT*maior qudm FC, &: idcomaxima ^omniumquxpcr £#i» //; 

^^^i"'^ & intcr circumfcrcntias K F A B C intcriiciuntur, ip(a & '7- 
^'^^oti^^miiwm^ , vndc Z ^ data minor critqudm K T , & maior ^•"••'^* 
qudmFC,ca cnim poniturminormaxima,maiorautem minima . ^'^' 

Quoniam igitur cft vt A G ad A C ita L Z ad Z N cx conftru- 
aionc,«cua*FC ad CX, crit LZ ad ZN vt F C ad C X , &: con- Li.s.ttf 

H ucrtcndo 





5t vPOLLONllREDlVIVI 

ucrtcndo 
vt Z N ad 
LZitaCX 
ad FC, fic 
exidcnte 
pun^o L 
intcrpun- 
aa ZN, 
erit diui* 
dcdo , cxi- 
ftcntc vc- 
ro Z intcr 
LN, crit 
coponcn- 
do vt L N ^ 

ad L Z ita . _ 

FXad FC ^ 2 

&rurfus conucrtcndort LZ ad LN, hoccft, vt Z^ ad LR. (Eft 
CQiincadcmratio dupli ad duplum , qux fimpli ad fimplum ) ita crit 
F C ad F X, lcd Z ^toftcnfa cft maior quam F C, crgo &: L R quaoi 
FX maiorcrit. 

Et quoniam reftangulum L P R. oftcnfum cft acqualc quadrato 
L# j L b hoc ellquadrato AI, cui quoqne a:quaic*cft & rcdlangulum 
Mf.s*xti. FA X, a:qualia cruntrcdangula L P R. F AX, &: idc6*proportio- 
nalcs LPFAAXPR, fcd^L R compofir^ cx cxtrcmis oftcnfa cft 
Ltm.f. maior quim F X compofita cx mcdijs,crgo*altcra cxtrcmarum LP 
PR minimacrit,fed LP minor cft qudm PR, funt cnim squalcs 
L N N R ex conftruclionc,Ergo ipfa L P minima crit , & pcr con- 
fcquens minor quam AF. 

Vt autem rcliqua dcmonftrationis pars vtrique figur* conucniat, 
transfcratur (in fcnucirculis in quibus pundum A cxiftit in bafe 
D F ) rcfta A K ad contrarias partcs , itd vt Y K fit compofira ex 
AY &: AK. Quoniam igitur cft vt A G ad AC ita LZ-ad ZN 
cxconftrucbionc,&:ita* KT ad T Y crit K T ad T Y vt LZ ad 
ZN, &: conucrtcndo vt TY ad KTita ZN ad LZ, &: cxiftcntc 
pundo L intcr ZN, erit diuidcndo, cxiftentc vcro Z intcr LN, 
critcomponendovt YK ad KT ita LN ad LZ, ideftitd LR ad 
Z9i, dupla videlicctad duplam, &:rurfus conucrrcndo vt KTad 
Y K ita erit Z 9i ad L R, fcd K T oftcnfa cft maior quani Z ^ Er- 
go & Y K qudm L R maior crit . 

Eiquoniamrcilangulum Y AK a:qualc*crt quadrato A I, pro- 
portionalcscrunt AK AI A Y, fcd AKminor cftquam AI, po- 
niturcnim AI non minor maiorc rc£tarum AF AK, hoc cftnoii 
minor quam AF, Ergo&: AI minor ciitquam A Y> U pcr con- 

fcqucns 
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fcquens AK multominor. 

tt quoniam rcdangulum LPR oftcnfum cft acqualc quadrato 
Lb, hoccftquadrato AI, cuiquoquc a;quaJc^ft& rcdangulum u.s.ai 
Y A K cruntrcdangula YA K LP R xqualia, & idc6*proportio- tf.s$xu. 
nalcs Y A L P PR A Scd YK compolua cxcxtrcmis oftcnla cft 
maiorqudm LR compofitacxmcdijs,crgoaltcracxtrcmarumYA Lm.f. 
AK crit^maxima, altera minima,lcd A K non cft maxima, quia 
oftcnfa cft minor quam A Y, crgo minima crit, 6c idco L P quam 
AK maior.CumitaqucLP maiorfitqudm AK, &:minorqudm 
AF , potcrit a pundo A ad circumfcrcndam KF duci rc^a ipHi 
LP diftcrcnti«B rcdarum LN Nb xqualis. 
Sed 




maiorc ipfarum AP AK, quarc F C maior*critquam KT , acLtm.iM. 
proinde maxima*omnium , qux ad pundum A pcrtingcntcs inrcr * 
circumfcrcntias K F AB C intcrijciuntur ,minima vero KT, vndc ^7 ''' 
Z 9£ data minor crit quam F C, maior autcm qudm iK T. 

Quoniamigitur cft , vt A G ad A Citd LZ ad Z N cx conftru- 
flionc,&: ita * quoquc F C ad C X, crir F C ad C X vt L Z ad Z N i^ sMf 
&: conucrtcndo vt CX ad FC ita ZN ad LZ, &cxiftcntc F in- 
tcr C X critdiuidcndo.cxiftcnte vcro C intcr FX, crit componen- 
do vt F X ad F C iti LN ad L Z, &: ita L R ad Z 5^ , dupJa vidc- 
licctad duplam, &c rurfus conucrtcndo vt FC ad F X ita crir 
ad L R, fcd F C maior cft qudm Z 9«, vt dcmonftrauimus, crgo &c 
FX quam LR maior crit. 

Et quoniam rcdangiilum F AX asqualc^cft quadrato AI,pro Lt.j.9t^ 
portionalcscrunt FA AI AX, fcd FA minorcftauam AI, poni- 
turcnim Alnon minormaiorcrcftarum AF AK, nocicftnominor 
qudm AK, crgo 6c Al mmor crit qudm AX, atque adco FA 
multominor. 

Et quoniam rcdangulum LPR oftcnfum cft arqualc quadrato 
Lb, hoc cft quadrato AI, cui quoque arquatur ^&:rcdangulum Lt.s.ttf 

a z F A X 
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PAX, 
crutx- 
qualia 
ledan- 

gula 
FAX 

& iJeo 
propor 
tioiu- 

LPPa 

conriofita cx cxtrcinis oftcnfa cft maior qiiam LR compofita ex 
mcd.js,crgoaltcracxtiemarum F A AX crit inaxima,altcra mini- 
nia,rcJ FA noncftmixima.quiaoftcnracft minorquam AX, cr- 
go minima crit,&: idco L P maior qu4m A F. 

Acqu.-cquoniam cft vt AG ad AC ita LZ ad Z N" cx conftru- 
u.sjts aionc,&: ita-^KTad TY, cric LZ ai ZH vr KT adTY,&:con- 
ueitcnjovt Z S ad LZita T Y ad KT, &:cxi(lentc L inrcr Z N, 
ent diuidcndo, cxiftcntc vero Z intcr LN, cric componcndo , vt 

LN ad LZ, hoccftvt L R. ad Z Ri, dupla vidclicccad duplam.ita 
YK ad KT, &: rurtus conucrtendo vt Zik ad LKita crit K Tad 
YK.fcd Z9i oftcnfa cft maior quim KT , crgo &: L R. maior 
cnt quam Y K- 

Etquoniamrcdangulum LPRoftcnfum cft aiqualc qaadrato 
Lb, hocefl A I, cui a:quilc* eft &: reclangulum YAK, ciunt 

iS.stxti. aqualiarcdangula LPR Y AK,&: ideoproportionalcs ^L P Y A 
AK PR, red .LR compofica cx cxtrcmis oftcnfa eft m.iior qudm 
Y Kcompofitaexmedijs , crgo altera cxtremarum L P PR mini- 

Ltmp. iiu *crir, a;teramaxima, fcd L P non eft maximi, ell cnim minor 
qu.im PR hoc cft qu.\niL Q,, crgo minima crit , U idco niinor 
quain A K. Cum igitur L P minor fitquam A K, &: maior quam 
AF, vcdcmonftrauunus, potcritd puncto A ad circumfcrcntiam 
KF ducircctaipfi L P diffcccnu* rcdacum LN N b a;qualis,quod 
crac oftendcndum . 



Lcm- 
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Lemma XXI IL 

SEdfit AI nonmaiorminorc rctStarum A F AK. Rc- 
(Sbam ipfi LP, aggrcgato redarum LN Nb xqua- 
lcnvpoflca pund^o A ad circumfcrcntiam KF duci,ita 
ficmanifcltum . 

lugan- 
tiir KG 

KDyClC 

quc pa- 
rallelx 
ducan- 
tiu CY 
YX fc- 
cantcs 
KrCD 
in pun- 
aisVX, 
&: dupii 
cctur 

R. Ergojcqualescrunt aba^quahbus cnim LN NR abla- 

txlunc xqualcs NQ NP, quarc rcaangulum P LQ. xqualccnt 
rcdangulo LPR,l"cd rctlangulum PLQ xqualecftquadratoLb,rc- 
ftacnim Lb tangitcirculum PbQin b, quia rcdus cft angulus 
LbN in fcmicirculo ,crgo &:rcttangulum LPR a:qualc critqua- 
drato Lb . 

Sit primum A F minor qudm A K , crgo cum fit A I non maiot 
quam AF,(cacnim poniturndmaiorminorcrcdarum AF AK)crit _ 
KT»maior quam FC, vndeipfa KT *maxima critomnium du- L*m.ts: 
aarumpcrA, quxintcrcircumfcrcntias KFABC intcrijciuntur, o^^^^- 
minima vcro F C Itaquc Z $< data minor critquiim K T, &: maior ^ ^ '^ ' 
quam F C. 

Quoniam igiturcft vt AG ad AC ita LZ adZN cx conftruttionc, 
&:itaFC*adCX,critLZadZNvtFCadCX,&:cxiftentcpunao N ^• ^•"^ 
intcr LZ, crit pct conucrfioncm rationis, cxiftcntc vero Z intcr L N, 
critconucrtcndo componcndoque &: rurfusconucrtcndo, vt LZ ad 
LN ita FC ad FX, hoc cft vt Zi^ ad LR ita F C ad F X, cft cnim ca- 
dcmratio dupli addaplum qujc limpU ad fimplum, fcd Z i>£ cftcnfa 

cft 




cftma- 

ior qua 
FC, cr- 
go &C 
LRcua 
FX ma 
ior crit. 

£t qm 
rcdlan- 
gulum 
LPRo- 
fterum 
cft a:- 
quale 
quadra 
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Imj. 



to Lb, hoccftquadrato AI, cui quoquearqualccft &:rcftagulum 
FAX, a:qualia crunt rcftangula LPR FAX, & ob id proportionalcs 
LP FA AX PR,fcd LR compofita cxcxtrcmisoftenia cftmaior 
quim FX compofita cx mcdi)s,crgo altcra cxtrcmarum LP PR ma- 
xima*crit , altcra minima , fcd LP non cft minima , cft cnim maior 
qudm P R quia arqualcs funt LN NR, crgoipfa LP maxima crir 
&:idco maiorqudm A F. ' 

lam transfcratur,in fcmicirculis in quibuspun£lum A cxiftit in 
bafc pF, rcOa AK ad contrariasparicsquemadmoduminprarce- 
dcnti Lcmmatc fadtum cft , vt vna cademquc dcmonftratio vtriquc 
figurx conucniat. Quonia m igiiur vt AG ad AC ita cft LZ ad ZN 
Lt.sM 4 cx conftruaione,&: ita^KT ad T Y,crit KT ad TY vt LZ ad ZN, U 
cxiftcntcNintcr LZ, critper conucrfioncm rationis, cxiftcntc vcro 
Z intcr LN, critconuertcndo&^componcndo atrurfusconuertcn- 
do vt KT ad KY ita LZ ad LN. hoccft ita Z 9« ad L R,dupia vi- 
delicctad duplam,(cd KT oftcnlacft maiorqudm Z!k,creo&:KY 
maior critquam LR. 
Lt,s.»if Etquoniamrcaangulum Y AK a:qualc*cft quadrato AI, pro- 
portionalcscrunt A K A I A Y, lcd A K maior cft quam A I , po- 
nitur cnim AI non maior minorc rcftarum A F AK , hoccft non 
maior quam A F, crgo & A 1 m aior cr it quam A Y, &: confcqucn- 
tcr AK multomaior. 
Et;quoniam rcdangulum L P R oftcnfum cft «qualc quadrato 
Ltm.i.j Lb, hoc cft quadrato A I, cui quoquc aiquatur'' &: rcftangulum 
YAK, ajqualiacruntrcaangula YAK LPR,acproindcpropor- 
tionalcs Y A LP PR AK, fcd YK compofitacxcxtrcmismaior 
cftquam LR compofita cx mcdijsvtdemonftrauimus, crgoalcera 
extrcniarum YA AK maxima*crit, altcra mininia;, fcd AKnon 
cft niinima,quia oftcnla cft maior quam A Y,creomaxima crit, vn- 

de 
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dc LP minorquam AK. Potcrit igitur a pundo A ad circnmfc- 
rcntiam KF duci rcfta ipfi LP aggrcgato rcdarum LN Nb xqua- 
lis, oftcnla cft cnim L P maior quam A f , &: miaor quam A K . 




N Z PK 



Dcindcfit AKminor quam AF. Ergo AI non critmaiorquam 
AK» ponitur cnim Al non maior minorcrcdarum AF AK,qua- 
rc FC maior *critquam KT, & idco maxima *omniumqua: pcr^*-'^* 
A ducuntur, &:intcr circumfercntias KF ABC intcrijciuntur, mi- i^'J\f- 
nimavcro KT, vndc Z 9« data minor critquam FC.maior autcm^y,^, * 
quam K T . Quoniam igitur vt A G ad A C ita cft L Z ad Z N cx 
conftruclionc , &: ita FC*ad CX,critFC ad CX ficut LZ ad f 
ZN, & cxiftcntc N intcr LZ , crit pcr conucrfioncm rationis , cxi- 
ftcntcvcro Z inter LN.cntconucrtcndo &:componcndo ac rurfus 
conucrtcndo vt FC ad FX ita LZ ad LN,hoc cft ita Z ije ad LR., 
dupla videlicct ad duplam, fcd FC oftcnfacft maior quani Z ^,cc« 
goS^ F X niaiorc.it quam L K. . 

Etquoniam rcdangulum FAXxqualc*cft quadrato Al. pro- 
portionalcscrunt F A A I A X, fed F A maiorcft quam AI, poni- 
turenim AI nonmaiormmorercO:arum AF A K, iioc eft non ma- 
ior quam A Kj crgo fic A I roaior crit a^uam A X. vndc F A mul- 
to maior . 

Et quoniam rcdangulum LPR. oftcnfum cft ctqualc quadrato 
Lb, hoc cft quadrato Al, cji quoouc a:qualc*cft &: rcdangulum L#./.#f r 
FAX^cruntaiqualiarc^langula FAX LPR, &: idco proportiona- 
lcs F A L p P R AX, fcd F X compofira cx cxtrcmis oftcnfa cft 
maiorquam LK. compofitacxmcdijs^crgoaltcra cxrrcmarum FA 
A X maxima*crit,alicra minima, fcd F A noncft minima, quia ^ t? 
oftcnfa cft maior quam A X j crgo maxima crii. Vnde L P mmor 
quam A F. 

Eadcm rationc,quoniam cft vt AG ad AC ita Lz ad ZN cx 
conftruaionc,&ita'KTad TY, crit LZ ad Z N ficut K T ad 
T Y,5^cxiftcnrc N intcr Lz,ccit pcr conucrfionem rationis.exiftcn- 
tcvcro Z imcc LN,ctitconucrtciUo5Ccompoacndoacrurfascoa- 

uertcndo. 
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ucr^ndo, vtLZ a/LN,>ccft vt 2 9^ ad LR, duplanempcacf 
duplam,ita KT ad YK,lcd 2 9^ oftcniacft maiorquam KT,cr- 
KO&LRquam YKmaiorcrit. ^r. a , «. 

Et quomam vtrunquc rcaangulorum LPR YAK xqualccft 
quadrato Lb, vcl quadrato A 1 vtr^Epiusdcmonftraumius, cruntca 
rcaangulaintcrrca:qualia,&:idco proportionalcs LP YA AK 
PR, fcd LR compontacxcxtrcmismaior cftquam Y K compofita 
exmcdiis,ricdcmonftrauimus,crgoalteracxtremarum LPPR ma- 
xima*crit,altcraminima,fcdLP non cft minima.quia maiorcft 
quam P R . funt cnim xqualcs L N N R , crgo maxima crit, atque 
adcomaiorquam AK. CumigiturLP maior fit quam AK, &: 
minorquamAF, vtdemonftrauimus, potcrit^ punao A ad cir- 
cumfcrcntiam KF ducireaaipfi LP aggrcgatoreaarum LN Nb 
a:qualis, quod crat oftcndcn^um . 

Lemma XXIV . 

DEniquc fit A I minor maiorc rc^tarum A F A K,ma- 
iorautcmminorc. Oftcndendum cftigirurrcctam 
ipfi LP, fiueclifFcrcntia!,nue aggrcgato rcdarum LN 
Nb SEqualcm^poflcapunao A ad circumfcrcntiam KF 
duci,dummodo data ncutra rcdlarum K T FC fic 
maior. Id aucem (ic ficc . 

A punfto A adcircumfcrcntiam KF ducatur A M xqualis AI 
itmif. fecanscircumfcrcntiam ABC ctiam produfta in O. Erit igitur 
cu,:, MO*minimaomnium,qua:pcr A ducuntur, &:intcrcircumfcrca« 
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tias KF ABC intcrijciuntur. lunganturautcm GK KD. quibus 
parallcla; agantur CY YX fccantcs AK D A contintBtasinpun- 
{^is YX, &:duplicctur LN in R. Etprimumfiar LP diflcrcntiarc- 
£tarum LN N b»ca minor*critquam L b, hoccfl: quam AM. R.c- '.T'r/#-. 
liquum cft igitur vt ipfa L P oftcndatur non minor minorc rcclarum 
AF A K. Idautcm ncdcmonftrabimus. 

Sitprimum A F minor quam AK. Quoniam igitur vt AGadAr/.(f/ 
AC ita cft LZ ad ZN cx corftiiiaionc «^ita*FC ad CX, crit 
F C ad C X vt LZ ad Z N, &: exiftcntc N intcr L Z » erit pcr con- 
ucrfioncm rationis, cxiftcnrc vcro Z in tcr L N , crit conucrtcndo &: 
componcndo acrurliisconucrtcndo, vt FC ad FX ita LZ ad L N, 
&jta quoquc ad LR, dupla videiicctad duplam , fcd FC ma-- 
lor cft quam Z r«, vcI ci arqualis, ponitur cnim Z 9« ncutra rc(flarum 
KT FC maior, crgo&: FX quamLR maiorcrit, vclipfi LR 
scqualis . 

Etquoniamrc^aangulum FAX a:qualc * cft quadrato AI, pro- L*.jMf 
portionalescrunt FA AI AX,fcd F A minor cft quam AI, poni- 
turcnim AI maior minorcrcO:arum FA A K, hoc cft maior quam 
A F, crgo 8c A I minor critquam A X, vp.dc F A multo minor . 

Ftquoniam LN N R, liinta:qualescxconftrudionc . (Nam LR^ 
facla cft dupla ipfius LN) &:a:qualcs quoqiic cx conftru^lionc NQ 
N P, crunt pcr additioncm squalium arqualibus &: LC^RP arqualcs, 
&:idcorc<ftangulum PLQ.arqualercdangulo LPR, (ed &: quadra- 
to Lb *a:qualc eft,rec1a cnim Lb tangiccirculum PbQj^n b,quo /'^•^«''y 
niamrcdus eftangulus LbN in femicirculo, crgo &:reclanguluni 
L P R a:qualc crit quadrato Lb, hoc cft quadrato A I, fcd cidcm 
qundrato AI * xquatur &: rcdangulum FAX, crgoxqualiacrunt i^'.T.»/r 
rcclangula FAX LPR,acproindc*proportionalcs FA LPPRAX, is.s»x$i, 
fedFX compofitacxcxtrcmisoftcnfa cft rel maiorquamLR copofi- 
ta cx mcdijs.vel ci iqualis , crgo fi fit ma ior , crit alrcra extrcmarum 
FA AX*minima,fcdoftcnfacft F A minorquam A X, Ergoipfa AF um.f. 
minima crit,vndcLPauam AFmaior,hoccft maiorminorcrcitaru 
AF AK. Sivcro FXht a:qualis LR, minor cxtrcmarum , ncmp^ 
AF, minori mcdiarum hoc eft ipfi L P • xqualis crit. l m.n. 

I Scd 
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Scd fit A F maior quim A K, & in fcmicirculis in quibus pun- 
du Acxiftitinbafcrcmicircnli DF,tranrponatur AK in coFurarias 
partcSjVtfadtumcll: in prxccdcntibus . Quoniam igirur vt A G ad 
ACiia cft LZad ZN cxcoiiaruclionc , &:ita*K'T adTV, crit 
KT ad T Y, vt LZ ad Z N, &: conucrtcndo vt T V ad K T , ird 
ZN ad LZ, &: cxiftcntc L inter NZ crit diuidcndo cxiftcnrc ve- 
ro Z intcr LN, crit componcndo vt YK ad KT ita L >I ad LZ, 
ficita LR ad Z m, dupUvidclicetadduplam,5crurlusconuertcn- 
dovt KT ad YK itacrit Zij^ ad L il, Tcd K T vcl cft maior quam 
Ziv, vclcixquaiis, ponitur cnim Z ij^ ncutra rcdarum K T FCma 
ior,crgo &: V K vcl crit maiorqnam LR , vci ipfi L R a:aualis. 

L$.}.tts Ftquoniam rtdangulum Y AK xqualc*cft quadrato Al, crit 
vt A K ad A I, ita A 1 ad A Y, icd A K niinor cft qudm A l , po- 
nitur cnim AI maior mmorc rc6larum A F AK, hoc cft maior 
qudm AK, crgo &c Al mmorcrit quam A V, SfC per conrcqucn.s 
A K multominor . 

Ftquoniamrcftangulum LPR xqualc cft quadrato Lbvrdc- 
inor.ftrauimus.hoccft quadrato Al, cuiquidcm quadrato arqualc 

Lr.j.#i«^cft&:rc(1angulum V A K, a:qualia ernnt rcd):angula Y AK LPIl, 
&:idc6 pvoportionalcs YA LP P;^ AK, fcd Y K copofrra cx c.xtrc- 
mis YA A K vcl cftmaiorquam LR compofita cx mcdijs,velci 
a-qualis.ficdcmonftrauimus, crgo li ntmaior , crit alrcra cxrrcmn- 

L,mf. rum YA AK minima, * altcr.i mjxima.Ld AK non eft maxima, 
cftcnim mmorqudm AY vr .icmonftrauimus.crgomintma crir, &: 
pcrconlcqucns LPmaiorquAm AK, id cft maior minorc rc^laruni 
A F A K. Si vcro Y K con.polira cxcxtrcmis fit xqualis L R com- 
pofita; cx mcdiis,minor cxtrcmarum,hoc cft A K, minori mcdiarum 
qua:cft LP icqualiscrir. Cumigiiur LP diii'crcnri.i reclaium LN 
Nb oftcnrafuminorquam AM, U maior vcl squalis mmori rc- 
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aarum AF AK, potcrita punfto A ad circnmfcrcntiam KFdu- 
circdtalinca ipfi L Paqualis.potcritquidcniduci ad cam circumfc- 
rcntia: K f portioncm,qua: minorc rcdarum Af AK, &:jpla AM 
intcrcipit ur . ^ t • 




Dcindcfiat LPaggre 
^atum rcftarum L N 

Nb,critigitur LP,ma — 
ior quam L b, hoc cft qu^m A M. Supcrcft igitur nipfaLPoftcn 

AcXcft^LZ^J ^"^^? Qifo^i^n^ igitur vt AG ad 

F C ad C X vr 5 N " conftrudionc , & ita^F?: ad C X . crit '^••^.«^ 
7N ad L7 ' a '''^ ^ '^*^ conucrtcndo vt CX ad F C ita 
LnrfLo y ^ critdiuidcndo,cxi. 

T 7 >S ? " crit componcndo, vt F X ad F C ita LN 

hoccftita Zil L^^^^ '-'.^^ f ^ ad LN. 

r[?a«{m /rf^^i .^^'^VF'^ vidclicct ad duplam,fcd FCmaior 
cltquam vcIcia!qualis,poniturcnim Zb* ncutrarcaaru KT 
FC maior,crgo&: FX quam L R maiorcrit, vcl ipfi L R l^u^is 

t.,r ..nJn, A I i A 1 ad A X. (cd F A maior cft quam AI, poni- 
A F L Tf''"'"''''^'"^''"""' ^ ^ A K, hoccft minor qudm 
Et 3,.^./ "laiorcritquam AX, &idc6 FA multomaior. 

a/nnafcTAfn^f /^^^^^^^ a:qualcs,&:ob id rcdanguiu L PR 

Jcd ^ f/^l^^, quadrato L b, vcl quldrato A I, ^r^.rmy 

Irum rcSanluU^^^ ^1"^^"^° ^I, ^rgo a:qualia^--J 

pTa X ftd^P Y ^ ^ L R, ac proindc proportionalcs F A L P 
lis T R romn^fi/""'^''^'" " c^f^-cmis maior cft, vcl fal tcm nrqua- 
lis L R compofitx cx mcdi s,vtdemonarauimus, ereo fi fit maior 
eritaltcracxtrcmarum F A AX *maxima,altera m.nhna fcd F A r . 
non cft mmmia , oftcnfa cft cnim maior quam A X , «go maxima 

1 2 cric 
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critjficconlcqncntcr L P minor qiuim AF, hoccft minor mniorcrc- 
aarum A i: A K, li vcro bX fir x-qiialis L R, maior cxtccmaiuiii 
Lm.iM ncuipc Af, maiorimcdiarumidcihpri LP * Kqualiscru. 




Scjnt AV minorquam AK, &: transfcratur ia femicirculis ifi 
quibus pundum A exiftit in baii: DF refta A K nd coiurarias par- 
tcs, vt prius. Qijotiiam igitur cftvt AG ad A C ita LZ sd ZN 

x#»».^./.cxconftruclionc, &: ita*quoquc KT ad TY, crit KT ad T Y 
vt LZ ad ZN, &:exiftente N inter LZ, erir per conuerfionem ra- 
tionis, cxiftcntc vero Z intcr L N , crit conucrtcndo & componeii- 
doacturllis conucrtendo, vt KT ad YK ita LZ ad LN.vclita 
adLR, dupla vidclicctadduplam.rcd K T, vcl cft maiorquam 
Z JJ<, vcl ci xqualis, poniturcnim Z^e non maiorquam KT,crgo 
&: Y K vcl maior crit quam L R, vcl ipfi L R xqualis. 

Li.j.ite Et quoniam reftangulum Y A K ajqualc * eft quadrato A I, pro- 
portionalcs crunt A K A I A Y, (cd A K maior cft quam A I, poni- 
turcnini AI minor maiorc rcftarum AF AK, hoc cl\ minor 
quam A K, crgo 6£ A I maior crit quam A Y, 6i conlcqucntcr A K 
multomaior . 

Et quoniam oftcnfum cft rcOangulum LPR .Toualc quadrato 
ir,#rfLb, hoc eft quadraio AI,cui quoquc xquatur ♦ &: rcaangulum 
Y AK.a:qualiacruntrcclangula Y A K L PR,&: idcoproportiona- 
Jc$ Y A L P P R A K , fed V K compofita cx cxtrcmis Y A A K 
maior cft quam L R compofita cx mcdi)S L P P R, vcl ci a:qualis,vt 
Lim.f. (jcmonftrauimus.crgofi fitmaior,altcra cxtrcmarum YA AK^^nia- 
ximacrit, altera mmima , fcd AK noncftminima. quiamaiorcft 
quam AY, vtdcmonftrauimus, ergomaximaerit, 5icon(equcntct 
L P minor quam AK, idcft minor maiorc reitarum AF A K. Si vc- 
ro V K compofita cxcxtrcmis fita:qualis LR compofitxcx medijSf 
tim.tt. maiorcxtrcmarum,ncmpb AK,maiori mcdl:.ru,idcft ipfi L P* iqua 
liscrit. Cumitaquc LP oftchfa fitmaiorquam A M, nimorautcni 
vcl aqualis maiori rcaaiuni A F A K , potcrit a punao A ad cir- 
cumfcccntiam K F duci rcda ipfi LP aggrcgatorcaarum LN Nb 
«qualis, poteric quidem dudad cam circumf«cciiti« KF patxcna, 

qua» 
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qua: maiorc rcclarum AF AK &: ipla AM intcrcipitur . Conaat 
igitur rcclam ipfi L P, riiic difFcrentia: , fiuc aggrcgato rcdtarum L N 
Nb a;qualem,poflea pun<Clo A adcircumfcrcntiam KF duci,quod 
crat dcmonftrandum . 

Lemma XXV. 

RVrfusfic AI minor maiorc rcdtarum AF AK.maipi 
autcm minorc. Scd Z data tnaior fit minorc rcdVa- 
rumKT FC. Manifcftum cll igitur^rcdamipfi ZiJ^a-qua 
Icmpoffc aptariintcrcircumtcrcncias fcmicirculorumcx 
vnatantampartcminima:,hoc cfl: intcrcircumfercntias 
qua: minima &: maxima mccrcipiuntur. Itaque oftcndcn- 
dumcft,quodapund:o A ad camcircumfcrcntia:KFpar 
tcm,quxminima&:maximaintcrcipitur,potcritducirc- 
(Sla arqualis LP, diffcrcntix quidcm rcdarum LN N b 
fi altcra cx rcdlis AF AK (ca fciliccr qux contermina 
cft maxima:)minorfucritquani rcliqua,agc^rcgaco vero 
fi maior. 




Sitprimu FC maiorquimKT.ergorcaaipfiZnia^qualispotcrit 
aptari intcr circufcrcntias MF O C tantum,intcr circufercntias cnini 
KM TO aptarinGpotcftquiaponiturZ Rimaiorminorcrcftarum _ 
KT FC, hoc cftmaioripla KT qux maxima * cft omniumduaa- ^^;™' 
rum pcr A qua intcr circumfcrcntias KM TO intcrijciuntur. „fxe, 't 

Primumigitur fit A F ( ea rc liccr qux contcrmina cft maximai t.j» j». 
F C) minor qudm A K- Ergo cx iulVu Lcmmatis &: pr.xccpii quarri 
fistLPdiffcrcntiarcilarum LN Nb, ca crit minor qiiAm Lb, iioc 
cftquiimAM, l'untcnima:qualcs Lb AM cxconftrudlionc. 

lungan- 
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lunganturautcm GK KD.cifquc parallcla: ducantur CY YX 
fccantcs A K D A continuatasinpundis Y X, &: duplicctur LN 
inR. Quoniam igiiureft vt A G ad A C ita LZ ad ZN cx con- 
ftrudionc, & ita FC^ad CX,crit FC ad CX, ficutLZadZN, 
&cxiftcntc pundlo N intcr LZ, crit pcrconucr^jonemrationis, 
cxiftcntc vcro Z intcr LN , crit conucrtcndo &^c6mponcndo & 
rurfus conucrtcndo vt FC ad F X iia LZ ad LN, &: ita Z^^ ad 
LR, dupla vidclicctad duplam, fcd FC cum fitmaiorquam KT, 
&: ideo omnium maxima, maiorcft quam Z ^t, poniturcnim Z ^ 
minormaxima , crgo&: F X quam L R maior crit. 

u.s.tt t Et quoniam rc^tangulum F A X arquale * cft quadrato A 1, pro- 
portionalcs crunt FA Al A X, fcd F A minor cttquam AI, poni- 
turcnim AI maior minorc rcdarum AF AK, crgo& Al minor 
critquam AX,vndc FA muliominor. 

jtf.Tmy Etquoniamrcdangulum PLQJioceft L P Rxquatur*quadra- 

L9.f,«t(Xo Lb hoccft quadrato AI, cuiquoquexquatur*&:rc6languluni 
F AX,a:quaIia crunt redangula FAXLrR, &:idco proporiio- 
nalcs FA LP PR A X,fcd FX compofita cx cxtrcmis oftcnfacft 
niaiorquam LR compofitacxmedijs, crgoaltcracxtremarum FA 

Ltmj. A X minima*crit. altera maxima, ied F A, cum fitoftenfa minor 
quam A X , non eft maxima , ergo minima erit, &: ideo L P maior 
quam FA. Cum igitur LP maior fitquam AF, &: minor quam 
A M vt demonftrauimus , potcrit a pundo A ad circumfcreniiani 
FM, hoceftadcam circumfcrcntia; KF partcm, qua:minima, 8c 
maxima intcrcipitur, duci rc^a ipfi LP diftcrcntix rcdarum LN 
Nb xqualis. 

Dcindc fit A F (contcrmina maximx F C) maior quam A K . Er- 
go cx iuflu Lcmmatis fiat L P aggrcgatum redarum LN N b , crit 
/.r«r/y igitur LP maior^quam Lb, hoccft,quam AM. 

Etquoniamvt AG ad AC ita cft LZ ad Z N cx conftru^tionc, 
Lt.i.tt€ & ita*quoquc FC ad CX, crit FC ad C X vt LZ ad Z N , 8C 
conucrtcndovt CX ad FC, ita ZN ad L Z &: cxiftcntcL intcr 
N Z , cric diuidcndo cxiftcntc vcio Z iatcr LN crit componcndo 

vtFX 
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vt FX ad FC ita lN ad LZ,&rurfus conucrtcndovt FC ad FX 
ita Lz ad LN.&ita Z^f adL R.dupli vidclicet ad diiplam, fcd 
FC, cum fitmaiorquani KT &obid cftntiium maxima , maiorcft 
quam z ^,poniturenim Z ^ minor maxima, ergo &: FX maioc 
crirquam L R . 

Etquoniamrcftangulum FAX aequalccft quadrato AI, critvt 
F A ad AI ita AI ad A X , fcd F A maior cft quam A I, ponitur 
cnim AI minormaiorc rcc^^arum AF AKi crgoSi Al maioreric 
quam AX, atqucadco AF multomaior. 

Et quoniam rc<ftangulum PLQ hoc cft LPR xquale cft qua- 
drato Lb, hoc eft quadrato A I, cuiquoquc arquatur *& retlangu- ^*-'-*'' 
lum FAX,.TquaIiacruntrcdangula FAX LPR,quarc propor- 
tionalcs * FA LP PR A X.fed FX compofitacxcxtremis oftenfa t^stxtL 
cft maior quam L Rcompofitacx mcdjjs .crgoaltcra *cxtremarum i-"" /. 
FA AX maximacrir, altcraminimajifcd AF, cum fit maior quam 
AX \tdcmonftriuimus,non eft minima,crgomaxima crit.vndcLP 
minorcritquam F A. Cumigitur LP minorfitquam AF, &: ma- 
iorqudm AM vr dcmonftrauimus, potcritd punclo A ad circum- 
fcrcntiam FM, hoccft adpartcm circumfcrcntiac KF qnxminima 
&:maxima intcrcipitur,ducircctaipfi LP aggrcgarorcaarum LN 
Nb xqualis. 
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Scdfit KT maior quam FC, crgore^ftaipfi arqualispotcrit 
aptariintcr circumfcrcntias KM TO tantum,Sitprimum AK(con- 
tcrmina maximx KT)minorquam AF. ErgocxiufluLcmmatisfiat 
LP diffcrcntia rcdarum LN N b, caminorcritquam Lb, hoccft 
quAm AM. 

lam transfcratur AK adcontrarias partes in fcmicirculis in qui- 
buspundum A inbafc D F cxiftit . Quoniam igiturert vt A G ad 
Le.f.ttf AC ita LZ ad ZN cxconftru£lionc,&: ita*quoquc KT ad T V, 
crit K T ad T Y vt L Z ad Z N. &: conucrtcndo,vt T Y ad K T ita 
ZN ad LZ, &: cxiftcntc L inter NZ, critdiuidendo, exiftcntc vc- 
roZ intcr LN, critcomponcndo vt YK ad KT iid LN ad LZ, 
& rurfus conucrtcndo vt K T ad Y K ita crit LZ ad LN , &: ita 
quoquc Z 9i ad L R, dupla vidclicct adduplam, fcd KT, cum fic 
maiorquam FC &:pcrconfcquensomniumaxima,maioreftquam 
Z Rii ponitur cnim Z^t minor maxima , crgo &: YK maior ciit 
quamLR.. 

Li.s.tig Etquoniamreilangulum YAK .xqualc *cft quadraro AI, pro- 
portionalcserunt A K AI YA, lcd AK minoreftquam Al,po- 
niiurcnim AI maiorminorc redlarum AF AK, crgo &: AI mi- 
norcritquam A Y,vndc AK multominor. 

Etquoniamoftcnfum eft rctftangulum PLQ^boc cft rcdan^u- 
lum L P R , arqualc quadrato L b, feu quadraio A I , cui quoquc 

tr./.i/tf jcqualc^cft &:rcdlangulfi YAK, crunta-qualiarcdangula Y AK 
L P idco proporrionalcs Y A L P P R A K , lcd Y K compo- 
fita ex cxtrcmis oftcnla cft maior quam L R compofita cx mcdijs.cr- 

Lim.f. r,oalteraextrcmarun> Y A A K eritminima, ♦altera maxmia, fed 
AK noncft maxima,quia oftcnfa cft minorquim A Y, crgo erit 
minima,&:idc6 LP maiorquam AK. Cuni itaquc LP maior fit 
quam AK, &:minorqudm AM vtcftoftcnfum, potcriti^undo 
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A adcircumfcrcnriam KM,hoccftadcircumfercntia: KF parrcm 
qusc minima^ maximaintcrcipitur, duci rcdaipfi LP diffcrcntix 
rc^tarumLN N ba:qualis. 




Dcindc fif AK (contcrmina maximn; KT,)maior quam AF. 
Ergo fiat LP aggrcgatum rcdarum LN Nb. Conftat igitur rc- 
^am LP maioremcflcquam Lb iioccftquam AM. 

Et quoniam cft vt A G ad A C ita LZ ad Z N, & ita KT ad 
T Y, crit vt K T ad T Y ita L Z ad Z N, &: cxiftcntc N intcr LZ, 
critpcr conucrfioncm rationis, cxiftcntcvero Z mtcr LN.critcon- 
ucricndo&: componendo&: rurlusconuerrcndo vt KT ad Y K ira 
LZ ad LN,hoccftita Zj^ ad LJl, dupla vidclicctad duplam,red 
K T oftenfd cftmaior quam ZB4,crgo &: YK quam LR maioc 
crit. 

Etquoniam rcdangiilimi YAK xqualc*cft quadrato AI pro- li.s. 
porrionalcserunt A K A I A Y, fcd A K maior cft quam A I , po- 
niturcnim AI minor maiorcrcdarum AF AK,crgo 6<: Al ma- 
ior crit quam A Y, &: confequentcr A K mulro maior . 

Poftrcmo quoniam redlanguhnn PL Q^iioccft L P R, aiqualc cft 
quadrato L b, icu quadraro AI,cuiquoquca:quatur *&: rcclangu- 
lum Y A K, a:qualia crunt rcdangula Y A K L PR, ^ idco pro- 
porrionales YA LP PR AK, lcd YK compoflra cx cxtrcmis 
oftcnfa cft maior quam L R compofita cx mcdijs , crgo alrcra cxtre- 
marum Y A A K * crit maxima , altcra minima , led A K , cum fit l*w. 
oftenfa maior quam A Y, non eft minima, crgo maxima crir , vndc 
L P minor quam AK. Cum iraquc LP nnnor fir quam A K, &C 
niaiorquam AM vr dcmonftrauinuis, porcritd pun£to A ad cir- 
cumfercntiam KM.hoccft adcircumfcrcntia: K F partcm,qua: mi- 
nima &: maximaintcrcipitur , duci rcdaipfi LP aggrcgato rcda- 
lum L N N b arquahs, quod crat oftendcndum . 

Sequitur ftcunia fars conflruElionis Trohlcmatis , 
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Dcindc, Vcl cxcadcm partc cxiftantd.iti duo rcmicirculi ABC 
DEF. Vclpundliim A fit inbalc femicircuii UF, nriii lcmicir- 
culisqnorumaltcr in altcroincluditur, F C non maior quam A D, 
in oppofitis vcro , qui lcinuicem non iccant ctiam fi compleantur, 
fit non m nor, in rcliquisquomodocunquc . Atquc tangentium fc 
-^inuiccm lcniicirculorum fitconta^lus in punclo C, & oportcat intcr 
- circumferaitias ABC KF poncrc reOam iircam xqualcm Z ijc 
datrc, ita vtadpunQum A pcrtingat. Sumatur VG arqualis VC,5C 
fscctur Z ij£ bifarim in L , &:fiat*vt AG ad AC ita quadratura 
AK ad quadraium AI. Similiter fiat vt AG ad AC ita LZad 

^"»5' 2 N, &:in rcclam LN ducatur pcrpcndicur.uis LO, a*qualis vcro 
xcCix Ai, &:concclatur NO, &:ccntro N intcruaJlo K L diftcrcn- 
li.i, vcl nggicgatojp:arum LZ Z NfdiftVrcntM quidcm Ci punclum 
A fir in Uifclcmicirculi D F, aggregato vcro li cxrra)circulusdcfcri- 
bauirlccans ON continuatam jn punclis P Qjj^&: a punilo A ad 
circuuifcrcntram KF ducatur AE a:qualis ipfi Ol* diftcrcntiic, 
vcl aggrcgatoipfarum ON NL. Quo autcm calu OP fiatdiftc- 
rentia,quouc aggr<?gatum,infra diccmus , dcmdc fequcntibus Lcm» 
niaubus demonllrabimus cam red.Tm poficduci. Produda dcni- 
qucvbiopusexigitrcdta AE vlijucad circumfcicniiam ABC in 
B, re^la EB problema cfticicr, 

Sccctenim B A etiam produda (cmicirculum D E F, autcirculuni 
completum in H, &: concctatur GH.cui parallcia agatur C S l'c- 
cans E H, vcl ci continuat.v ocairrcns in S . Quoniam igitur rc<ftus 
cftangulus OLN, rec\a LO ranget circulum P LQ, ui L, vndc 
rertanguium POQjvqualc crit quadrato LO, hoc cft quadraro 
ALfcd 6c rciftangulum EAS .rqualc * cft quadrato AI, crgo 

Lt , ttc eruntredangula POQJIAS , fcd a;quaics funt P O E Aex 

conllruclione, crgo &: O Q^ A S a:qualcs crunt ; quarc pcr additio- 
nem vcl fubductioncm a;qualium a^qualibus crunt a:quales &: 
PQ^RS. 

Etquoniamcft vr AG ad AC ita LZ ad ZN cx conftrudionc,5£ 
ira ^ quoque E B ad BS, crit E B ad B S vt LZ ad ZN, 5i cxiftcntc 
pundo B intcr puncli S E , crit conucrtcndo &: componcndo , cxi- 
Ikntc vcro E intcr SB, erit conucrtcndo &: diuidcndo, cxiftcntc 
dcniquc S inrcr EB, critpcr conuerfioncm rationis,&: conucrrcndo 
vt SE ad EBitaLN ad L Z, hoccftita PQad Zi^' cft cnmica- 
dcmranodupli ad duplum.qu-j fim^>liad fimplum , fed S E oftcnfa 
cft.vqualisipfi PQ^, crgo&: EB ipli Z R« a;qualis crir.Pofita cftigi- 
tur intcr circuinfcrcntias femicirculorum rcc^a EB xqualis Z^da- 
tar,caqucad puuclum A pcrtingit, quod faccrcoportcbat. 

Jn femUirculis tiui fe inuiccm tangunt^nut fccant etiam com-' 

pkti 
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phtt facilius inueniturquadratum A l y^vt etiam poH LemmA 
^uintum dp* fextumofiendtmus.T^am in fecantibus^d punBo A 
ad punStum feHionis,quod ft M, dutlarcEla Itnea JM/ erit 
'Vt AG ad AC ita quadratum AK ad quadratum AM, ergo 
quadratum AAd quadrato Al aquale ent . 

In tangentibus vero quadratum Al^tqualeeH quadrato AC. 
7{am cum rcHanguIum GAC * aquale ftt quadrato A K, pro- efjJ^jH 
pordona/es /unt tres reElit itne^e J G A K AC . Vt tpitur AG"i- 
ad AC, prtma uideltcet ad terttam,ita ertt quadratum fecun- jg.s,x,i. 
i/a AK adquadratum AC terti^ . 

^io autcm cafu 0 P fiat dijferentia reElarum OT^ ^ Ly 
quoue aggregatum,ratio his conHat pr^eceptis, 

rRAECEPTVM I. 

SI AI nonficminormaiorercvClariim AF AK,fiatOP 
difiercntiarc(5larum ON NL , 

PRAEC EPT'V M H. 

SI vcroAI non fic maior minorc re(5baium AF AK,fiat 
O P aggregatum ipfarum O N N L. 

PRAECEPTViM IIL 

CEd fi Al maior fic minorc redtarum AF AK, minor 
*^ aurcm maiorc , quod cjuidem accidir in quibufdam lc- 
niicirculis fc inuiccm fccantibus^fiac OP fiue dificrcnria, 
fiiicaggregacum re(Starum ON NL, dummodo Z^da- 
ta non fic maior minorc rcc^nrum KT FC. Atc|uc hoc 
cafurecflaipfi Zik xcjualispotcrit aptari intcr circumfc- 
rcntias fcmicirculori.m cx vtrr.quc partclc<5bionis, &ideo 
duobusmodisProblema ab(c)lui.Nam fiOP fiatdificren 
tia,aptabitur ca recCta intcr circufercntias femicirculorum 

K 2 -qux 
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quxpundofcdionis&minorercdarum AF AK ctiam 
produ<StainceFcipiuncur. Si vero OP fiat aggregacum, 
apcabitur ca rcdta intcr circumfcrcntias femicirculorum, 
quxpun(flofc(5tionis&maiorc rccftarum AF AK ctiara 
produ<5ta tcrminantur. 

PRAECEPTVM IIH. 

I autem Z^J^data maior fitminorcre^flarum KT FC. 
RcCla ipfi a-qualis puterit aptari intcr circumfc- 
rcntias fcmlcirculoi um ex vna tantum partc fc&ionis,hoc 
cllintcrcircumfcrentias, cjuacmax-ima , &pun(n:G fccVio- 
nis tcrminantur. Itnquc fi altcrutra rc<Slarura A F A K, ca 
fcilicctqiixcontermina cll maximx, hoc cft maiorirc- 
d:arum KT FC, minorfucrit quam rchqua,fiatOPdif- 
fcrcntia reaarum O N N L, Sin maior,fiut aggrcgatimi. 

Lemma XXVI. 

STcii^itur Al non minor maiorcrciH^arum AF AK.Rc- 
(flam ipfi OP diffcrcntixrcaarum ON NL xqualera 
po(rcapun(!lo A ad circumfcrentiam KF duci ,dcmon- 
ilrabimushoc modo . 

Imif^anrnr GI< KD, quibiis parallela: agantnr CY YX rccaii- 
tcs Ak A C coiuiniiarasin pundis Y X. Etfit Pf'?^""^'^^^!"^^^ 
quamAK. Frgoponitui: A I non minor quam ^ ^ 
i^ n.^7\ox *crit quam FC &: idco maxima omnium qux mtcr circunnc- 
^•''•"rcntias KF ABC interijduntur ,minima* veio FC, vndc L §£ aa- 
la mmor crit quam K T, maior autem quam F C. 
U quoniamrcaangulum Y AK a:oualc*eftquadrato A l pro- 

rortionaleserunt AK Al YA. lcd AK mincr cft q"^"^ ^ ' 
riturcnm A l non minorquam AF quxmaiorcftyiam A R. c^^ 
go &: A I mn^or critquam Y A, &: pcr confcqucns A K muito mi 
Eor.Trjnsfcraturauicm cxiftcntc punao A in bale D 
in contratias i^artcs,vt vn:i cadcmquc dcnionftraiio omniDus n^ur»» 
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conueniat. Quoniamigitur cft vt A G ad A C ira LZ adZN cx 
conftru(flione,&: itA*KT adTY.critKT adTY vt LZ adZN, &: Lt.fjti 
conuertendo vt TY ad KT ita ZN ad LZ, &: exiftentc inindo 
Z interpundla LN, crit componcndo, cxirtcntc vcro L intcr ZN, 
critdiuidcndovt Y K aJ KT itiLN ad LZ,ideftita PC^jd Zp.-, 
dupla ncmpc adduplam,&:riirrus conucrtcndo ciitvt KT ad Y K 
ita Z Ri ad PQ^rcd K T oftcnla cftmaiorquam Z i^, crgo &: Y K 
maior critquam PQo 

Etquoni.im LO tangitcirculum POQin L, rcdliiseft cniman 
gulus OLN fx conftrudionc , re^langulum QO P, a:qualc *crit j^^r^r/y 
qundrato LO, hoceft auadrato A 1, fcdcidcquadrato A I a:qua- 
tur *&reaangulum Y A K, crgo rcclangula Y A K QO P xqua- u.fM s 
Jiacrunt.&idco proportionales Y A Q^O OP AK, Tcd YK dif- 
fercntia c:jtrcmarum oftcnfacft maior quam PQ^ift"crcntia mcdia- 
rum,crgoaltcra extremarum Y A AK maximacrit, *altcra mini- 
ma,rcd AK noncft maxima,cftenimminorquam AY vtdcmon- 
ftrauimus, crgominima crit.vndc O P maiorcrit quam A K. 

Ft quoniam cft vt A G ad AC ita LZ ad Z N cx conftruLlio- 
nc,&:it3*FC ad CX, crit LZ ad Z N vt FC ad CX, &:conucr- u.s.*ts 
tcndo vt z N ad LZ ita C X ad FC, &: cxiftcntc pundo Z intcc 
pun<fta LN. critcomponcndo.cxiftcntc vcro L intcr Z N, critdi- 
uidcndo,vt LN ad LZ ita FX ad FC, &: rurfus conucrtcnJo crit 

LZ ad LN.hoccft vt Z 9« ad PQ, dup la vidclicct ad duplam, 
itd FC ad F X, fcd oftcnfacftmaior qudm FC, crgo &: P Q 
quam F X maiorcrit . 

», Et quoniam orqualia funt rc£iangula POQ^F AX, (aiquahbus jfXin^ 
enim quadratis LO Al funt *xqualia,)proportionalcs crunt PO u.i.:€ 
F A A X OQ,^ fcd PQ^diffcrcntia cxtrcmaium oftcnfa cft maior 
quam FX diffcrcntia mcdiarum,ergo alrera exttcmarum POOQ 
hoccftipfa PO minima * crit,&: perconfcqucnsminor quam F A. um.ip, 
Cum igitur O P minor fit quam A F. &: maior qudm A K vt dc- 
monftrauimus.potcritapundo A ad circumfcrcntiam KF ducirc- 
da ipfi O P diftcrcntia: rcc^arum O N N L aiqualis . » 

In femicirculis feinuiccm tangcntibus fatis cft oftcnderc rcdlam 
OP maiorcm eft"c quam A K, rcliquumcnim, hoc cP ipfam O P 
minorcm cftc quam AF manifcftumcft. Nam cum fint a:qualcs 
AC AI, vtinfra (ccundampartcmconftru£lionis problcmatis dc- 
monftrauimus, &: O P minor * qudm LO, ca quoquc minor crit STtr^i/', 
quim AC, hoceftquam A F, fuutcnimin huiufmodi lcmidrcu- 
lis A F A C vna cadcmquc Linca . 
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Scdfit AK maiorquam A F. Ergoponitur AI nonminorquam 
^i.t4.it.i\ K, vndc PC maicr*eritquam KT, ac proindc maxinia*om- 
^'•"•'■'niumqua;ad A pertlngcntcs intcr circumfcrcntias KF ABC in- 
Lt.is.if tcri)ciuntur,mmjma*vcro KT. Jraquc minorcft quam FC, 
Li.s.tt6 &c maiorquam KT. Et quoniam rcftangulum FAX a:qualc*cft 
quadrato AI, proportionaics crunt FA AI AX , fcd F A minor 
cft quam Al, ponitur cnim AI non minor quam AK, qua* ma- 
iorcft quam A F, cx pofitionc, crgo &: AI minor critquam AX, 
vndc AF multommor. 

Etquoniamcft vt A G ad AC ira LZ ad Z N cx conftrudionc, 
i»./.#/^&:itaquoquc,FC*ad CX.crit FC ad C X vtLZ ad ZN,&:con- 
ucrtcndovt C X ad FCiia ZN ad Lz, &cxiftcnrc pundo Z in- 
tcr L N, crit componcndo, cxiftcntcvcro L inrcr ZN, crit diui- 
dcndo vt FX ad FC ita LN ad LZ, 6c pcr confcqucns ita PQ^ 
ad Z Rr, dupla vidclicctad dupiam,&: rurllis conueircndo*crit vtFC 
ad F X lixZ^t ad PQ, fcd FC maior cft quam Z?k vt dcmoi>7 
ftrauimus, crgo^c FX quam P Qjnaior crit. ^ 
Li.s.vt Etquoniam rcdangulum FAX arqualc *cft quadrato AI, hoc 
j^.r*r.jf cft quadrato LO, cuiquoquc n:qualc^eft&: rcdanguliim POQ, 
a-qualia cruntrcclangula FAX POQ, &: idcoproportionalcs F A 
PO OQ_^\ X, led FX diflcrcntia cxtrcniatum oftcnla cft maior 
Ltm.t». quam PQdiftcrcntiamcdiarum, crgoaltcra-cxrrcmarum *FA A X 
maicimacrit, altcra minuna.fcd AF cum fit minor quam AX vt 
dcmonftrauimus,noncft maxima,crgo minimd crit, &: confcqucn- 
tcr PO maior quani FA. 

lam tran("ponatur,cxiftcntc pundo A in bafc DF.rcOa A K iii 
contrariaspartes.vtreliquum dcmonftrationis omnibus figucis con- 
ucniai. Quoniam igiturcftvt AG ad AC ita LZ adZN, Sd ita 
K T ad T y, crit LZ ad ZN vt K T ad T V, & conucrtendo vt 
ZN adLZ ita TY ad K T, .&: cxtftcntc pundo Z inrcr LN, cric 
componcndo,cxiftente vcro L intcr ZN, critdiuidcndo vr L N .id 
LZ,hoccftvt PQad Z i^; (eft cuim vtrobiquc cadcm ratiO.cuni 
flnt lixillarum dupja;Jira "i' K ad KT, &: conucrtcndo vt 7 ik ad 
PQJra ciit KT ad YK, li:d Z oftcnla cft maiorquam K T, cr- 
goo<: PQ maior crit quam YK. 
jf.Tfrtif , tt quoniam rc^^ngulum POQ arqualc ^cft quadrato LO, fcu 
Lt.i.ttf qLudrato A I, cui c^uoquc a:quale *cft rctlangulum Y AK,a:qua- 
Jia ci unt rc(5langula P O Q_Ji' A K, quarc proportionalcs P O Y A 
A K OQ, fcd PQdiftcrcntiacxtrcmarum oftcnla cft maior quam 
Y K diftcrercntia mcdiarum.crgoalrcra cxtrcmarum POOQ, hoc 
cft ipla PO, cnt minima, &:idco minor quam AK. C um iraquc 
PO inmorfitquam AK, dfc maiorquam AF vt dcmonftrauimus, 
potcrit d pundo A ad circumfcrcntiam K F duci rcda ipfi P O dif- 
icrcntjxrcclarum ON NL a-quahs, quoderatoftcndcndum. 
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Lemma XX VII; 

SEdfit AI non maiorminorcrcdarum AF aK. Rc- 
damipfi OP aggregato rcdlarum ON NL a^qua- 
lcm, pofTcapuncto A ad circumfcrcntiam KF duci,fic 
dcmonflrabimus. 



Conc- 
ftaturGK 
KD, cif- 
que paral- 
lclx a^an- 
tui- C Y 
YXfccan- 
tcs AK A 
AC con- 
tinuatasin 
puclisYX. 
tt fit pri- 
mum AF 
minorquaBt 
A K. Ergo 
AI no crit 
inaior qua 
AF poni- 
turcm AI 
non maior 

minore ip- - 

larum AF 

AK.Quare 

Lr.ti.tr KTmaior^crit qnam FC, &:idco maxima •omnium du£tarum 
Lt.^s.19 pcr A qua; inrcrcircumfcrentids KF ABC intcri)ciuntur,minima 
vcro FC, vndc Zik data minor critquam KT,maioraut-mquani 
FC. Etquoniam rcdangulum YAK a:qualc*cft quad ato AI, 
proportionalcscrunt AKAI YA,fedAK maiorcftquam AI, 
poniturcnim A 1 non raaiorquam A F, qua: minor cft quam A K, 
crgo &: AI maior erit quam A F, &: pcr confcquens A K multo 
maior. Transfcratur autem cxiftcntc A inbafc D F redla AK ad 
contrariaspartcs, vtinpraeccdcnti Lcmmatcfa^lumcft . Qiif niam 

igitur 
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igiturvt AG ad AC ita cft LZ ad ZN, &:ita KT ad TY crir 
K T ad T Y vt LZ ad Z N, &:cxiftcntc N intcr L L \ crir pcr co.i! 
ucrfioncin rationis, cxiftcntc vcro Z intcr L N, critconucrtcndo & ' * 
componcndoacrurfusconucrtcndovt KT ad YK ita LZ ad LN 
hoc cft ita Z 9« ad P Q.. dupia vidclicct ad duplzm , fcd K T oilcn- 
fa cft maior quam Z 9«, crgo &: Y K quam P Qjpaior crit . 

Etquoniamrcauscftangulus OLN cxconftruaionc,rcaa LO 
tangctcirculum P LQm L, &: proprcrea rcftangulum QjO P xqua- 
lccritquadrato LO, lcd&:rcaangulum YAK a:qualc*cft qua- 
drato A I, lioc cft quadrato L O, crgo duo rcftangula Y A K QO P 
jcquaiia crunt , ac proindc propornonalcs Y A QO O P A K , lcd 
YK difFcrenria cxtrcmarum maior cft quam PQ diftcrcntia mc- 
diarumvtdcmonftrauimus, crgoaltcracxtrcmarum YA AK, lioc * 
cft ipla A K , quxoftcnfa cft maior quam A Y maxima * eric , vndc 
O P minor quam ipfa A K . 

Similitcrquoniam cft vt AG ad AC ita LZ ad ZN cx conftru- 
Qionc,&:ita-FCad CX.crit LZ ad ZN vt f Cad CX, &: cxi- Ltsat 
ftentcpunao N inccr ZL critpcr conucrfioncrn rationis, cxiftcntc 
vcro Z intcr LN, crit conucrtcndo &: componcndo &: rurfuscon- 
ucrtcndovt LZ ad LN ita FC ad FX.hoccftvt Z^t ad PQita 
F C ad F X ( cft cnim cadcm rario L Z ad L N , qux Z 9< ad P Q, 
cum fintha: lilarumdupla;) fcd Z ^ oftcnla cft maior quam f Ccr^ 
go& PQ^quam FX maiorcrit. 

Etquomam rcaangulum POQ a:qualc*cft quadrato LO, hoc uTm» 
Cft quadrato A I, cui quoquc «qualc cft*&: rcaangulum F AX, ipfa u.t,u 4 
duo rcdangulaa:qualiacrunt,&:ideoproportionalcs PO FA AX 
OQ,lcd PQ,dift'eccncia cxcremarumoftenlacft maiorquam FXdif- 
fcrcntia mcdiarum, crgo alccra cxcrcmar um P O O Q^cmpc P O, 
maxima*crit, &: idcomaior quam FA. Cum igitur PO maiorfit Ltm , 
quam AF, &: minor quam AK, vtdcmonftrauimus.poccntd pun- ** 
uo A ad circumfercntiam KF ducircdaipfi OP aggregatorccla- 
rum ON NL aquaiis. 

In fcmicirculis lc inuiccm tangcntibus fatis cft vt rcda O P oftcn- 
datuc mmor quam A K, vt fadum cft, nam iplam O P maiorcm cf- 
fcquam AF patct,quoniamxqualcsfunt AC LO, vtintra lccun- 
dam partcm conftrudionis problcmaris dcmonftratumcft , & OP 
. nuioi cft quam L O, crgo &: auior quam A Q hoc cft quam A f . - 
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Dcindcflt 
AK minor 

rgo poni- 
tur A I non A 
maiorquant 
A K> vDde 

eric quam' 
K T, ac pra- 

^ ma ♦ omnitt 

quxiQtercir 

cumferetias A x 
Kr ABC 
inrcn^iun- 
tur.ipla vero 
KT mini- 
ma. Iraque 0« 
Z ^ data mt 
norerit qua 
FC, & ma- 
iorquaK T. 
£t quoniam 
redagulum 
FAX arqua- 
iAi.»e# lc* cft qua- 

drato AI, 

fjroportiona 
cscruntFA 
AI AX, (^d 
I- A maior 
cfVqua Al, 

poniturcnim AI nonmaiorquam A K, qusminoreft quam AF 

«xpohnonc,ergo&:AI maiorcritqudm AX , fiiconlcqucntct AF 
«luitomaior. 

Et quoniam cft vr A G ad A C ifa L Z ad Z N ex conitru^ionc, 
ira FC^ad CX, crit FC ad CX vt LZ ad ZN,5i exiftcntc 
pDnao NrntCF ZL, crirpcr conucrfioncmrationis , exiftentc vcro 
^ mtcrLN,crirconucrtenda,&:coniponcndoii£ rurliis conucrtcn- 
do vt FC ad FX fta ZL aiLN, hoc cftita Z 9« a J PC^, duplavj- 
«elicct ad diiplam, icd FC; oftcnfa Cft maior quim Z9<» crgo t>L 
FX maior encqudm PQ^ 
j^.Tmjf \.t quoniam rcftangulum P O Qjequalc * cfl: quadr ato L O, hoc 

cft 
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cft qwadrato AI. cui quoque aiqaituc'' & rcaangulum F AX,t»./.«' 
xqualiacruntrcftangula FAX POQ^&idcoproportionalcs F A 
PO OCLAX, fcd FX diffcrcntia cxtrcmarum oftcnfa cl\ maiot 
quivn PQ.difFcrcntiamcdiarum,crgoaltcracxircaiarum, ipfa vidc 
licct F A, qua: oftcnfa cft maior quam AX, maxima*crit vndc£,„ 
O P niinor quam A F. 

Similitcr cxiftcntc pundo A in bafc D F, tranfponatur A K in 
partcscontrarias proptcr iamdi£^amcaufam . Quoniani igirurcft vt 
AGad AC ita LZ ad Z N, &:ita KT ad T Y, crit LZ ad ZN 
ficut KT ad T Y, & cxiftcntc punfto N intcr ZL, crit pcr con- 
ucrfioucmrationis,cxjftcntcvcro Z mtcr LN, critconucrtcndo, 
componcnd^, & rurfus conucrtcndo vt ZL ad L N hoc cft vt Z 
ad PQ, dupla videlicctad duplam,ita KT ad YK, fcd Zp< ma- 
iof cftquim KT, vtdcmonftrauimus,crgo&: PQ^quam Y K ma- 
ior crit. 

Poftrcmoquonia acqualia funt rcdangula P OQ Y A K, vtrun-' 

quc cnima:qualc*cftauadrato LO, vcl quadrato AI, proportio- ftTtrtm 
nalcs crunt PO Y A AK O Q^^fcd PQ^diftcrcntia cxrrcmarum L,.f.,t4 
oftcnfacft maiorquim YK diftcrcntiamediarum.crgo altcra cx- 
trcmarumipfavidclicct P O maxima * crit, &confcqucntcr maior Lmi» 
quam AK. Cum itaquc PO maior fit quam AK, minor autcjTi 
quam A F vt dcmonftrauimus,potcrita pundto A adcircumfcrcn- 
tiam K F duci rcaaipfi PO aggrcgatorcdarum ON N L aiqua- 
lis,quod oftcndiflc bportuit . 

Lemma XXVIII. 

IAmfit Al maiorminorc rcdbarum AF AK minor au- 
tcm maiorc,quod quidcm accidit in nonnullis fcmicir^ 
culis fc inuiccm fccantibus'. Oftcndcndum cft igitur, rc- 
^tamipfi PO fiuc differcntixfiucaggrcgatorcdiru OM 
NL a:qualcm,poffc a puudto A adcircumfcrcntiam KF 
duci, dummodo Z^c data non iit maiormiiiorc rc^a- 

rumKTFC. 

lungantur GK KD, ^ 
qiuibus parallclx ducantur 
c:y YX, fccantcs AK 
D A continuatas in pun- 
YX, fiddpunaoAad 
pundlumfc^tionisfcmicir- 

i- a culo- * 
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cnlorum, quod fit M, du- 
catur AM. Ergo*vt AG 
ad AC ita critquadratum 
AK ad quadtatum AM, 
fcd vt AG ad AC itacft 
quadratum AK ad qua- ^ 
dratum AI, crgo rc£la* 
A M arqualis crit rc6tx 
AI vcl OL. Primumigi- 
tut fiat P O diffcrcmia rc- 
aarum ON N L, ca mi- 
nor crit qudm LO lioc 
cftquam AM, rcliquum 
igirurcft vt ipfa PO oftcndatur non minor minorc rcclarnm AT 
AK idautcm fic fict. . ^ 

Sitprimum AF minor quim AK. Quoniam igirur vt A G ad 
u.jMf /iC iracft LZ ad ZN cxconftrudionc, &: ita * FC ad C X, crit 
F C ad C X vt LZ ad Z N, &: cxift cntc N inter Z L erit pcr con- 
uerfioncmrationis , cxiftcnte vcro Z inter LN, crit conucricndo 
componcndoquc acnu fus conucrtendo vt f C ad F X ita Z L ad 
LN, hoccftiraZ^t ad PQ^dupla vidclicctad duplamjcd FCma 
iorcftquim Z vcl ci a:qLiali$,pomtur cnim Z non maior mi- 
norcrcdarum KT FC, crgo&: FX quim P Q. maior cru, vd jpfi 
V Q arqualis . 

lt>.nt Etquoniamrcdlangulum F A X a:qualc *cft quadrato Al, pro- 
portionalcscrunt FA AI AX, fcd FA niinorcft quam AI, poni- 
tur cnim A I niaior minorc rcdarum AF AK, hoc cft maiorquam 
AF, crgo 5^ AI minor critqnam AX, vndc FA multominor. 
Etquoniam LO tangitcirculum P LQ^m L, rc^langulum POQ 

t*,fM( arquaiccritquadrato LO.feu quadrato AI,cui quoquc arqualc *cft 
rcftangulum F AX , crgo rcftangukim F A X a-qualc crit rc- 
aangulo POQ. Vtigitur FA ad PO itacrit OQad A X, fcd FX 
diffcrcntia extrcmarumoftcnfa cftmaiorquam PQjiiffercntiamc- 
diarum, vdci acqualis, crgo fi fitmaior, altcra cxtrcmarum FAX, 
hoc cft ipfa F A, qux oftcnfa cftminor qu4m A X, minimacrit} 

ttm tg, Vrkic PO maior crit quam FA, hoc cft maior minorc rcftarum 
AF AK. Si vcfo FX fit arqualis ipfi PQ^minor cxtrcmarum, 

Ltm.i,. ncmpc AF, minorimcdiarum hoccft ipfi PO xqualis*crit. 

Deindc fit AF maiorqudm AK. Tranfponaturautcm in fc- 
micifculis in quibus punftum A cxiftit m bafc DF re£J:a AKia 
cofrarias partcs,vt faftum cft in pra:ccdcntibus . Quoniam igitur vc 
AGad AC ifa cft LZ ad Z N cx conftrudionc , & ita ^ K T ad 
T Y , crit KT ad T Y vt LZ ad Z N , d: conucrtcndo vt T Y ad 
KT iia 2N ad LZ, &cxiftqntc puClo Z inicr LN, crit compo- 

ncndo 
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iiencIo,exiftcntc vcro L in- 
tcr N Z , crit diuidendo vt 
YK ad KTitaLN adLZ, 
hoc cft ita PQ^d z^, du- 
pla nempe ad duplam>& 
rurlus conucrtendoerit vc 
K T ad Y K ita Z 9« ad 
PQjcdKTvcl cft maior 
quam Z^, velcizqualis 
jjonitur enim Z ^ non ma- 
jor minore recbarum K T 
FC, crgo &c YK vcl crit 
maiorquam PQ^jrelipfi 
PQxqualis. 

Et quoniam rcAangu- 
lum Y A K aequale * cft 
quadrato Al.proportiona- 
lcsccunt AK AI YA.fcd 
A K minor eft quam A I , 
poniturenim AI maior mi- 
norcrcaarum AF AK, hoccftmaiorquim AK, crgo &: AI minor 
cnt quam A Y, & per confequens AK muiro minor . 

Et quoniam redangulum POQ^aiqualc cft quadrato LO tan- 
gentis circulum P L Qj^n L, feu quod idcm eft quadrato A I , cui 
qiioque arqualc * eft & rcaanculum Y A K, ipfa rcftagula Y A K £#./.#// 
PO QjEqualiacrutjacproindcproportionaics YA POOQAK, 
fcd Y K dilfercntiaextrcmarummaiorcft vel xqualis ipfi PQ dif- 
fcrcntiacmcdiarum vtdemonftrauimus, ergo fi nt maior,altcra cx- 
trcmarum YA AK lioccftipfa AK quar oftcnfacft minorquam 
A Y,minmia*crit,vndc PO maiorcritquam AK, hoccftmaior • 
minore rcaarum AF AK. Sivcro YK diffcrcntia cxtremarum 
aiqualis fit PQ diftcrenuxmcdiarum , minor cxtrcmatum . hoceft 
A K, mmori mediarum ipfi vidclicct P O aequalis * cnt . Cum itaquc 
PO diflFcrcntiareclarum ON NL ofl»cnfa ntminorquam AM,&: 
niajoryelajqualisminorircaarum AF A K, potcrita pundo A ad 
circunfcrcntiam K F duci rcrta linca ipfi Po a;qualis,potcritcnim 
duci ad cam circumfcrcntioi K F portioncm Qnx minorc rtilarum 
A F A K &: ipfa A M iatercipitut . 
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ScdfiatPO aggrcgatum 

rc£tarum ON NL. tritigi- 

tur P O maior qua LO hoc 

eft qia AM. Supcrcft igitur 

vripla lO fit minor maiorc 

rc(fbirum AF AK,vcl ipfi 

maiori xqiialis . Id autcixi 

fic dciTtonftrabimus. 
Sit primum AF maior 

quam A K. Quoniam ign 

tur vt A G ad A C ita cft 

LZ ad ZN cxconftrudio 
u,iA9f nc,&:ita*FC ad CX.crit 

vt FC ad CX ita LZ ad 

2 N, & conucrt?do vt C X 

ad FC ita ZN ad ZL, 

&:cxiftcntc pundlo Z in- 

tcr L N crit componcndo, 

cxiftcntc vcro L inter NZ, 

erit diuidcndo v( FX ad 

F C ita LN ad LZ , hoc cft ita PQad Z ^e, dupla ncmpc ad du- 

plam,&: rurfus conucrtcndo crit vt FC ad FX ita Z9« ad PQ^fcd 

F C maior cft qudm Z 9« vcl ci iquaiis.poniturcnim Z ^ non ma- 

ior minorc rcAarum KT F C, crgo &: FX maior crit quam PQ^ 

vcl ipfi PQ^scqualis. 
Ht stt€ Etquoniam rcftangulum F AX xaualc^cft quadrato AI, crit 

n F A ad Al ita AI ad AX, fcd FA maior cftquam AI, poni- 

turcnim AI minor maiorc rcftarum AF AK, hoccft minor quim 

A F, crgo &: Al maior crit quam A X, atquc adco A F multo 

maior . 

Etquoniamarqualia fimtrcftangulaFAX POQ., vtrunquccnim 
acqualccft quadrato AI, vcl LO, proportionaJcs crunt F A PO 
OQAX, fed FX differcntiacxtrcmaruoftcnfacftmaiorvciarqua- 
lis P O diffcrcntixmcdiarum, crgo fi ritmaior,cntaltcra cxtrcma- 
rum FA AX, ipfa videlicct F A maxima , ♦vndc PO minor crjt 
quam F A, hoc cft minor maiorc rcftarum A F A K- Si vcro F X 
fit j:qualis P Qjnaior cxtrcmarum, ncmpc A F, maiori mcdiarum, 
ideftipfi PO*aquaIiscrit. 

Dcindc fit AK maior quam AF. Exiftcntc igitur pun^o A m 
bafc DF, tranfponatur AK in contrarias partcs vt taaum cft 
prius. Quonia igitur vt AG ad AC ita cft LZ ad ZN cx conftruaionc 
fi.,,,^ &: ita*KTadTY,critKTadTYvtLZ ad ZN,&: cxiftcntc pun- 
^lo N intcr ZL, critpcrconucrfionemrationis, cxiftcntc vcro Z 

intcr L N, ctii conucrtcndo U componendo, a c rurfus conucrtcndo 

vt 
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rt KT ad VK ita ZL ad 

LN, hoc cft ita Za* ad 
dupla nempe ad duplam, fed 
KT vcl edmaior quam Z^, 
vel ci 9qualis,ponimr enim Z 
non maior minorcrcclaru K T 
FC,crgo&:yK eritvclmaior ^ 
q PQ^eleidemPQjEqualif . o 

£t quoniam rcdangulum 
yAK*xqualccft quadrato AI, 

proportionalcscrunt A K AI «^^^» 1 ^^^^ w U.tJti 

A Y, fed A K maiof 'eft quam 
AI, ponitur enim AI minor 
maiorc rcAarum AF AK, 

hoccftminorquam AK,crgo& AI maior crit qoam A Y. & ttr 
confcqucns A K multomaior. ^ 
Poftrcmo quoniam aqualia funcrcaangula Y A K P O Q v trun- 

YA PO OCLAK, Icd YK differcntiacxtrcmarum oftcnfacft 
maiorautarqualis PQ.diftirenriarmediarum, crgofi cft maior.altc- 
raextrcmarum YA AK,hoceftipfa A K erit*maximi , &: confc- iim,,t, 
qucntcr PO mmor quani A K . id eft minor maiorc rcaanim A F 
AK. Si vcro YK diftcrcntia cxtremarumxqualiscft PQ difliiren- 
tia:mcdiarum,maior cxtrcmarum , hoc cft AK maiori n^diarum, 
ipfi vidclicct PO,* xqualis crit . Cum igitur PO oftcnfa fit maior 
^uam A M, & minor vcl atqualis maiori rcclanim A F A K , potc- 
iitipundo A ad circumfcrcntiam KF duci rcda ipfi P O aggre- 
gatorcaarum ON N L arqualis.potcrit enim duci ad cam circumfe* 
rcnttac KF portionem qiwc nuiorc rcftaram AF AK ip(a 
AM intcrcipitur . Conftatigiturrcaamipfi PO, fiue diffcrcntiar, 
fiucaggregatoredlarum ON NL acqualem, pofTc 4 puniio A ad 
circumfcrcntiam KF duci, quodcratdcmonftroidum. 

Lemma XXIX; 

n Vrfusfit AI maiorminorcrcdlarum AF AK. mi-^ 
*-V norautcm maiorc, fcd data maior fit mino- 
rcrcdarumKT FC. Manifcftumcft igiturrcdtam ipfi 
Z^exqualem poffc aptari tantum intcrciraimfcrcntias 
qux pundko fcdlionis & maxima inicrcipiLincur . Itaquc 
oftcndcndumcft,<juodapund:o A adcamcircumfcrcn- 

ux 
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tix K F partcm.qu.T maxima & pun<ao fcdionis intc rci- 
pitur^potcritducircdtaxqualis PO, diffcrcntiacquidcm 
rcdbrura ON NL fiaiccracx rc^tis AF AK, cafciliccc 
quxcontcrmina cfl:maxims,miiiorfucritquam rcliqua, 
aggrcgato vcro, 11 maior. 

Sit primum F C ma- 
ior quam K T. Ergo rc- 
fta ipfi Z 9< xqualis po- 
tcritaptariintcr circum 
fcrentias M F M C tan- 
tum , hoc cft intcr cir- 
cumfcrcntias qua: maxi- 
ma F C &: pundo lcdio- 
nis intcrcipiuntur . • ^ 

Primum igitur fit AF 
( ca fcilicct quscontcr- 
mina eft maxima: F C ) 
minor quam A K.Ergo cx iuffu Lcmmatis &: prxccpti quarti fiat PO 
diffcrentia rcdarum ON NL, ca mmorcrit quam LO, hoc cft 
quam AM. 

Concftapturautcm GK KD,cifqucparallclaEagantur CY YX 
fccantcs KA DA continuatasinpundis YX. Quoniam igiturvc 
xo.w^ AG ad AC itacft LZad ZN exconftruaionc,& ita*quoquc 
FCad CX,critvt FC ad CXita LZ ad Z N , &: cxiftentc N mr 
tcr ZL,critperconucrfioncmrationis,cxiftcntcvcro Z inter LN, 
critconucrtendo &componcndo & rurfus conuertcndo vt FC ad 
ad F X ita Z L ad L N, hoc eft ita Z 9« ad PQ., cft enim eadem ra- 
tiodupli ad duplumqux fimpliadfimplum, fcd FC cumfit maior 
quam KT, ac proindcomniummaxima, maioreft quam Z9«,po- 
nitur cnim Z ^ minor maxima, crgo & F X quam P Q maior crit . 

Etquoniamrcdangulum F AX xauale*eft quadrato AI pro- 
portionalcscrunt FA AI AX,fcd FA minorcftquam AI, poni- 
turenim Al maiorminorcreCtarum AF AK,crgo&: Aj minor 
crit quam A X, &: idco F A mulro minor . 
•^Tirtii Etquoniamrcaangulum POQ^qualc^eftquadrato LO,lioc 
l//.»// cftquadrato AI, cui quoquc a:quatur*& rcttangulum FAX, 
squaliacruntrcaangula FAX POQL»_ atquc adeo proportiona- 
Jes F A PO OCLAX, fcd FX diftercnria cxtremarum oftenfa 
cft maior quam P Q. diffcrcntia mcdiarum,ergo altcra cxtremarum* 
' "* F A A X, hoc eft ipfa F A qux oftenla eft minor qua AX,minima crit 
vndc P O maloc ciii quam Af . Cum itaquc PO maior fitquara 
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AF, &: minorquam AM vt demonftrauimus., potcrita pimdo A 
ad circumferentiam M F ( hoc crtad cam circumfcicniia: K F par- 
tcm,quac maxima FC& pundo fcdionis inicrcipiiur) duci ic6la 
ipfi PO differcntiireClarum ON NL a:qualis. 

Dcindcfir A F(con- 
termma lcihcet nuxi- 
mo; FC) maiorquam / 

lii.itis,fiat OPag^rc- 
garuni rcdlarum ' > M 
N L. Jplii igifur O P 
niaiorerit qu.im L O, 
hoccll qu.im A M . 

£r quoniam cft vt 
A G ad AC ita LZ 
ad ZN cx coftrudio- 

nc, &: ita*quoquc FC £-^r^ / u.s.at 

ad CX, crit FC ad 
C X vt L Z ad Z N , 
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& conuertcndo vt CX ad FC ita crltZN ad ZL, & cxiftcnfcL 
inter NZ, eritdiuidcndo.cxiftcnrcvero Z inter I. N, critcomponen 
do vt FX sd FC ita L N ad LZ, hoccft ita PQ ad Zik. duplavi- 
dcJicct ad duplam,&: rurlusconucrtcndoerit vt F"C ad FX ita ZHt 
ad PQ, fcd F C cum fir omnium maxima, maior cft quam Z 9«,qua: 
cxdetcrminationc ponitur minor maxima,crgo &: FX maior crit 
quam P Q. 

Etquoniamrcdangulum F AX arqualc * cfl quadrato A I, pro- 
poitionalcstrunt FA AI AX, fcd FA maioreftquam AI,po- 
nitur cnim AI minor maiore reaarum A F A K, crgo &L AI ma- 
ior cntqujm A X, &: pcr conlequcns F A multomaior. 

Sed quoniam arqualia funt rcclangula F AX P O Q, vtrunque 
cnimcoruma:quaJc cft quadraro A I, fcu quadraro LO, propor- 
tionaJes crunt F A PO OQ A X . fcd FX diffcrcniia cxtrcma- 
rumoftcnlaeft maiorquam P Q^diffcrcntia mcdiarum , crgo altc- 
ra cxrrematum^F A AX, idcft ipla F A, qua; oftcnfa cft ma- 
ior quam A X, maxima cnt , pcr confcqucns igitur PO minor 
crit quam A F. Cum jtaquc PO minor fit ciuam AF, &: maioc 
quam A M, vt cftoftenfum.poterit a pun^lo A ad circumfcrentiam 
M F(idcftad partcm circumtcrenria: KF qua; maxima &: pundo 
feaionisintcfapitur)ducircda ipfi PO aggrcg^Lo rcitarum ON 
N L a:qualjs . 
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Scd fit KT maior qudm 
rC Ergo rc^la ipfi Z^^ a:- 
qualis potcritaptari intcrcir- 
cumfcrcntias MK MTtan- 
tum. Primum igitur fit A K 
(contcrminamaximx KT) 
minorquamAF.Ergocxiuf- 
fu lcmmatis fiat P O diffc- 
lentia rcdarum O N N L, ca 
minor crit quam LO, hoc 
cftquam A M. 

lam transfcratur A K ad 
contrarias partcsin fcmicir- 
culis in quibus punCtum A 
in bafc D F cxiftit.Quoniam 
igiturvt AG ad AC ita eft 
LZ ad ZN cx conftrudio- 
i#./.#f#nc, &: ita*quoquc KT ad 
TY, critKTad TYvtLZ 
ad Z Nf & conucrtcndo vt 
TY ad KTita ZN adZL, &: cxiftcntc Z intcr LN, critcompo- 
ncndo.cxiftcntc vcro L intcr N Z, critdiuidcndo vt YK ad K T 
ita LN ad LZ, hoccftita PQjd Ziji, dupla vidc]iccraddupi5,&: 
rurfus conucrtcndo crit vt KT ad Y K itd Z 5« ad PQ.fcd K T, 
cumfitmaiorqudmFC, &c idcoomniummaxima, maiorcftquam 
Zi^i poniturcnim Z ^ minor maxima, crgo &: YK maiorcrit 
quam PQ,. 

Li.jjsf Etquoniamrcaangulum Y AK a:qualc*cft quadrato AI, pro- 
portionalcs crunt A K AI YA, kd AK minorcftquam AI, po- 
nitur enim AI maior minorc rcclarum AF AK, crgo&: AI mi- 
norcritquam A Y, &: confcqucntcr AK multominor. 

Scdquoniamrcclangulum POQ^-qualceft quadraro LO, fca 

f f .T,rif quadrato A I, cui quoquc a:qualc • cft &: rcdangulum YAK, aqua- 

^•'"^ liacrunr rcftangula YAK POQ, acproindcproportionalcs YA 
PO OQ_AK, led YK diftcrcntia cxircmarum oftcnfa cft maior 

Um.i0, nuam PQ diftcrcntia mcdiarum, ergo altcra cxtrcmarnm*YA 
A K, ipfa ncmpc A K (ouam dcmonftrauimus minorcm eflcquam 
A Y; minimacrit, vndc PO maior critquam AK . Cumigitur PO 
maior fit quam AK, &:minor quam AM vtdcmonftrauimus,po- 
tcritapunfto A adcircumfercntiam MK (hoccft ad circumfcrcn- 
tia: K F partcm,qua: maxima KT, & punaofcdionis M intcrcipi- 
tur) duci rc^a ipn P O diildcntiaf rc^larum O N N L arquaJis . 
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Dcindcfit AK(con- 
tcrmifia maximx KT) 
maiorquam Af, £r- 
gocx iuiTa Lcmmatis 
fiat PO aggrcgatum 
rcaarum ON NL, 
Erit igitur PO maior 
quam LO, hoc cft 
cjuam AM. 

Et quoiiiam cft vt , ^ ,^ 

AGadACitaLZ ^^^^^"^ ^--^^^^^^ '^'•'•"^ 

ad ZN,&ita KT ad 
TY,critKTadTY 

vt L Z ad Z N, & cxiftcnte N inter Z L,crit pcr conucrfioncm ratio- 
ins, cxiftcntc vcro Z inter L N , crit conucrtcndo ^ componcndo ac 
rurfusconucrtcndovtKTadYKita ZL ad L N, lioc cft itaZntad 
PQ^duplancmpcadduplam,fcd KT oftcnlacamaiorqudmZRi 
crgo&: YK quam PQ^maiorcrit. 

Etquoniamrcctangulum YAK Vxqualc cft quadrato AI, pro- Utstt 
portionalcscrunt AK AI Y A.("cd AKmaiorcftquam A I, poni- " 
turcnim AI minor maiorc rcdarum AF AK, crgoA: Al maior 
eritqudm YA, atqucadco AK mnltomaior. 

pcniqucquoniamrcdangulu POQ^qualc*cftquadratoLO,rcu u T,r,i. 
AI,cui quoqi a:quatur*& rcaangulu YAK.aiqualia crunr rcdagula i'-^../ € 
YAKPOQidcoq;proportionalcsYAPO OQ^AK,fcd YKdifFcrca- 
tiaextrcmarumortcnla cftmaiorquam PQ.dift'crcntia nicdiarum 
ergo altcra cxtrcmarum* Y A AK.ipfa nempc A K, (quaroftcnfa um „ 
eftmaiorqudm Y A) maximacrit.vnde Po minor crir.quam AK 
Cum igitur P O minor fit quam A K, &: maior quam A M vt cft dc- 
monftratum , potcrit d puncio A ad circumfcrentiam M K , (woQcfi 
ad circiimtercntia: K F partemqux maxima K T, &punaofcaio- 
nisM inrcrcipitur)ducircdaipn PO aggrcgaio rcaarum ON NL 
acquaJis. Quarc conftac propofiium. 
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Scd tangcn tium fc inuiccm fcmicir 
cnlorum ABC DE A fit contadlus 
in pundo A, Sc oportcat intcr corum 
circumfcretias poncrc rcdam lincam 
jcqualcm datx, ita vt ad pundum 
A pcrtingat. Fiatvt DC ad CA ita 
Z^t ad aliam, qua: fit X. CUioniamA^ 
igitur DC maxuna ci\ omnuim qux~' 
ad puntlum A pcrtingcntcs intcr cir- 
cumfcrcntias ABC AED intcrijciun- 
lur, rcCla vcra ponitur minorma- 
xima , crit D C maior quam Z iv, id cft 
prima quatuor proportionalium maior 
quam tcrtia, crgo 6c fccunda CA ma- 
iorcric quam Xquarta. Vndc in lcmi- 
circulo ABC poreritaptari rcda linca 
aqualisipfi X. Aptcturcrgo.caqucfit AB, quncproduaafecctcir- 
cumfcrcntian^ AED in E,6i iungantur BC E D. Anguliigitur ABC 
AED in fcmiarculisrcaicrunt,&:idcox'qualcs,acproindcparaIlc- 
Ix BC EDj quarcin primafigura,vt A C ad CD aacrit ABadBE. 

Et quoniam cft vt D C ad"C A ita ZJ^idX cx conflrudlionc, 
eritconucrtcndo vt AC ad C D ita X hoc cft AB ad Z^: . icdvt 
A C ad C D ita oftcnfa cft AB ad B E , crgo B E acquaiis crit Z i^. 
Infccunda vcroFigura.cumfinraqualesanguIi ABC AED,yt 





cftad X, fed vtD C ad C A ita cft quoquc Z ad X cx conlUup 
ftionccrgo E B xqualiscrit Zij^ daiar.Pofitacft igitur mtcr circum- 
fercntias lcmicirculorum AB C D E A recta Imca £ B , caquc ad 
pun£lum A pcrtuigit,quod cratfacicndum. 
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Pag.f. lin.vlt. AH rcritx A K 
V^c,^. lin.io. adAG fcribcad AC 
Pag.y. lin.14. Acqui fcnbc Acqui 
Pag.p. lin.i j.itactiifcnbccrit 
Pau.i !• figur.v Lrmmatis V 1 11. pofit? 
Uint prxpoftcro ordinc. Iraquc ca qiuc 
poftcriorcll iiiiclIiEatur prior . 
Pag. 1 1. Iin.i6. & F D fcribe& F B 
P.ag. 1 9. Iin.|.& confcqncntcr m.uor (cri- 
bcmmor 

Pag.i I . hn.i p. & AF minor fcril^ maior 
Pag.cad.lm.io. A S , minor fcnbc AQ^ 
maior 

Pag.& lin.cad jnultominor (cribc multo 
maior 

Pag.jo. in quarta fignra lirrcra S quarcft 
m linca FA protfudta fcribcnda clt Y 
Pag.^i. Im.14. fitquc fcribcfintquc 
Pag.jp-hn-iJ-minor *quam fcribcmi- 
nor quam 

Pa».4i.lin.i7.&: pcr confcqucns m.aior 

lcnbcmmor 
r.ig-cad.lin.i4. qu.nm A E fcribc A F 
PaG.«d.lm.i6. & AF mmorcrii quam 

A S & A £ multo minor.atquc minor 

& AN (cribc&AF majorciuqu.-un 

AQ^& AE multo maior, atquc uia- 

ior& AN 
Pag.cad.l1n.36.quam EA (cribc quam ca 
Pag.c.id.lm.j9.AF AK ftnbc AF AK 

vt in fcqucnnbus Hguris 
Pag.41. Im.3 1. S E ad E 13 fcribc ni SE 

ad EB 

Pag^.3. lin.17. qnam A K (cribc A 
Pag.cad.Iin.37. Acquf fcnbc Acquc 
Pag-|.fJin.ii..Tqualis AN fcnbc AH 
In qiiinta figiira Lcmmatis XX lutcraK 

infi ra hai R 
Similircr m qtiinra figura c.irum qu.T rc- 

fpiciujn pag-^;. lutcra K mfcra fiat R 



Pag.fo.Iin.pcnult. ANQ^^Tcrbc NAQ^ 
P.ig.fi.lin.<J. ytEB bi> icribc vt tff 
ad BS 

P.ig.fi.lin.vlt.in N fcribcin H 
Pag.y3.lin.;. LG fcribc Lb 
In figuris ad primam & lcamdam par- 
tcm Lcmmatis XXI. pcrtincntibus 
in quilnis gcminara ci\ linca AK, dclc 
cam qiLT ct\ cxtra fc-iiii^ irailum D E I' 
& c^fiu-.im littcr^ K i.idc 
Pag.60. Iin.i 9. Acqu;c lcxibe Acquc 
Pag.71. lin.i 3 . cm n t fcnbc cnmt 
lntcrp.1g.74. & 7;. in t^giu-is ad fccun- 
dam partcm Problcmatis pcrtincnn- 
biis in quibus pundhim A cxKbt in ba- 
fc femiciraili D F dccll lincra T ex- 
ccpto in ngura fcptima . Itaquc (cnbc 
eam iuxt* litteinm A vt puntlum T 
idcm fit quod A prout cftin figura fc- 
prima . 

Pag.75.in fimiris in qiiibus pimdlum A 
cxifht in bafc D F failic littci jm T 
vbi dccft ita vt pundtum T idcm (it 
quod punttum A . 

P.aa.So. in linca A K figunc primar 'Vbi 
fccat fcmicuculum A C faibc lirte- 
ram T 

l'ag.cad. in linea K A produdh fcciindz 
rigur.T fcnbclittcram Y quiadccft 

P.-ig.cad.;lm.antcpcnuli.quam AF fcri- 
bc A Y 

Pag.81. littei-am K qiuTcft in dirumfc- 
rcnria D £ F figur.T fccimda: incidc , 
prout indfc funt & ti\ix fubtus 
Pag.84.lm.34.FAX faibe FA AX 
Pa^.^i.infccunda figura traifcrlmcam 
A K ad contranas parrcs , & litrcram 
K quat cft incucimifcrcn da DE F 
incide 

P."ig.cad.lin.n. mnlio fcrilx' multo 



